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Rozklad borelovské miry na R

Poznamka
KaZdou konecnou borelovskou miru 1 na R Ize rozloZit na soucet

W= fa + fe + ld,

kde 1 < A, g je diskrétni a e neatomicka s vlastnosti pe L .
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Derivace distribuéni funkce a hustota

Tvrzeni
Necht distribuéni funkce F kone&né miry ;. ma vdude vlastni
derivaci F' =: f. Pak p < X a f = 9&.
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Derivace distribuéni funkce a hustota

Tvrzeni

Necht distribuéni funkce F kone&né miry ;. ma vdude vlastni
derivaci F' =: f. Pak p < X a f = 9&.

Poznamka

Kazdd monoténni funkce, a tedy i kazdd distribuéni funkce, ma
derivaci v \-skoro vSech bodech.
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Poznamky

» Podminka existence derivace distribu¢ni funkce viude neni
nutna pro absolutni spojitost (vzhledem k ). Nap¥.

0 x<0
Fix)=<x 0<x<1
1 x>1

je distribu¢ni funkci absolutn& spojité miry u(-) = A(-N(0,1)).
» Nutnou a postacujici podminkou pro absolutni spojitost
w <K A je absolutni spojitost distribu¢ni funkce F: pro kazdé
€ > 0 existuje & > 0 takové, Ze pro véechna n € N a
x1 <y <0< Xp <y, plati
n

STi—x) <8 = D IF(yi) — F(x)| <.

i=1 i=1
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Lebesgue-Stieltjesiiv integral

Definice
Je-li F distribuéni funkce konecné miry u a f € L(u), piseme

/ f(x) dF (x) == / F(x) dpu(x).

Je-li navic a < b, znatime

b
/ f(x) dF(x) ::/( r f(x) du(x).
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Per partes pro Lebesgue-Stieltjeslv integral

Véta
Jsou-li F, G dvé& distribu¢ni funkce a a < b, plati

b b
F(b)G(b)F(a)G(a):/ F(x)dG(x)+/ G(x) dF(x),

kde F(x_) :=limy_, F(y).
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P¥iklady

1. Maji-li F i G derivaci na R, dostaneme z pfedchozi véty

b b
[FG]g:/a F(x)G'(x) dx—l—/ F'(x)G(x) dx,

a

coz je klasicky vzorec per partes.

2. Pro Cantorovu funkci F¢ plati symetrie
Fc(l—x)=1- Fc(x), x € (0,1), z &ehoZ snadno dostaneme
fol Fc(x) dx = % PouZitim vzorce per partes pak dostaneme

1:/01xch(x)—|—/01 Fe(x) dx,

tedy folxch(x) =1
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