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. Najdéte fetézovy zlomek zlatého Fezu ¢ = 3

Urcete fetézovy zlomek a prvni tii sblizené zlomky &isla v/2.

Urcete, jakému redlnému ¢islu odpovida zlomek [2, 5, 3].
Necht k& € N. Urcete, ¢emu se rovna [k, 1,2k].

Urcete fetézové zlomky a prvni tii sblizené zlomky &isla /n pro n = 3,11, 13.
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. K zadanému periodickému Fetézovému zlomku urcete prislusné realné ¢islo:

(a) [1,2,3];
(b) [1,6,9];

(¢) [1,1,1,2].

. Necht k£ € N. Urcete, ¢emu se rovna:

(a) [K];
(b) [1,2,k].

Dalsi piiklady:

5.
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Najdéte n-ty sblizeny zlomek ke E+vE=+4 V2k2+4 pro k = 1. ( * Téz8{ varianta pro obecné k.)

Necht k € Ng. Najdéte retézovy zlomek Cisel
(a) VK2 +1,
(b) Vk*—1 (pro k > 1).

Dokazte, Ze pokud méme libovolna ¢isla ag € Z, a; € N pro ¢ > 1, tak existuje pravé jedno redlné
¢islo &, 7e [ag, ai, .. .| je Fetézovym zlomkem &. Jde postupovat napiiklad nasledujicimi kroky:

(a) Ozna¢me klasicky z—z = [ag, a1, ..., ay]. Cilem bude ukazat, Ze to spliwje ¢islo £ := lim, o z—:.

(b) Z identit z pfednéasky ukazte |£= — Frit

ukazte, Ze je posloupnost g—z Cauchyovska (a definice £ je tak korektni).
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(c) Ukazte ap = |£] a podobné indukei pro dalsi koeficienty.

. UkaZte, ze pokud je Fetézovy zlomek &isla a € R\ Q od jistého mista periodicky, pak je « algebraické

¢islo stupné 2.

. Pokud D € N neni ¢tverec, pak je fetézovy zlomek &sla /D periodicky s predperiodou délky 1

(mitZete taky zkusit ukézat). At /D = H\/EJ ,a1,02,. .. ,al] UkaZzte:

(a) Pokudl=1,a1 =2 [\/EJ
(b) Pokud [ =2, az = 2- [\/EJ
(c) Pokudl =3, a1 =asaa3=2- [@J
)

(d) Pro obecné [ ukazte, Ze plati a; =a;_; proi=1,...l—laaq =2" L\/EJ

Ulohy s nekladnym ¢islem budou piedvedeny na cvicend jako vzorove.
Ulohy s ! je doporuceno Fesit piednostné.
Ulohy s * jsou ndrocnéjsi.
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