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Vysledky:

-1. minimalni fegeni (3, 2), mnozina viech fegeni: {(a,b) | a +bv2 = £(3 +2v2)",n € Z}. Dalii expli-
citni FeSenf naptiklad (3 +2v/2)% = 17 + 12V/2, tj. (17,12).

0. UvaZte rovnici modulo 3.

1. a) minimélni FeSeni (2,1), mnoZina vech feseni: {(a,b) | a 4+ bv/3 = £(2+V3)",n € Z}
b) minimalni FeSeni (9,4), mnoZina viech fegeni: {(a,b) | a + bv/5 = £(9+ 4V/5)",n € Z}
¢) minimalni FeSenf (8, 3), mnoZina viech fegeni: {(a,b) | a + bv/7 = £(8 + 3V7)",n € Z}

2. Uvazte rovnici modulo 7.

3. Nejmensi feseni pro 22 —41y? = —1 je (32,5) (nejmensi ve stejném smyslu jako pro klasickou Pellovu
rovnici). (Jedno feseni t&z3i ¢asti 2 — 41y? = 1 se da najit jako (32 + 5v/41)% = 2049 + 3201/41 -
viz. ptiklad 5. Jde ukézat, Ze jde o minimalni FeSeni, ale neni to trivialni.)

7. Napiiklad (1,1), (3,5), (11,19), (41,71). (jde o aplikaci pfikladu 6.)

V prikladech 8, 9, 10 je hlavni myslenka upravit vztahy ze zadani do tvaru, ktery po vhodné substituci
da presné Pellovu rovnici (kterou uz umime Fesit a zpétné tak ziskat feSeni pro zadané proménné).

Reseni vybranych piikladi:

Vzorové TeSeni piikladi —1,0,4 byla pfedvedena na cviku.

4)(hlavni myslenka) Implikace zprava doleva je jasna (x > 1, y > 1). K opa¢né implikaci uvazime vztah
(x 4+ yyv/m)(x — yy/m) = 1, ze kterého vzhledem k predpokladim plyne, ze 0 < x — yy/m < 1. Z téchto
nerovnosti 1ze pii uvazeni x < 0 nebo y < 0 dostat spor.

5,6) Uvazme (z1,y1) a (72,%2), ktera jsou fefenimi (zobecnénych) Pellovych rovnic 22 — my? = A a
23 —my2 = B. Jak bylo ukézano na cvi¢eni, pokud oznaéime x3+y3/m = (21 +y1/m) (w2 +y21/m), tak
x3 — ysv/m = (x1 — y1v/m)(x2 — y2r/m) (1ze ovéfit roznasobenim). Po vynéasobeni téchto dvou rovnost9
dostaneme, ze 3::2,) — myg = AB.

Pokud tedy méme dvé netrividlni feseni 21 +y11/m, T2 +y21/m (klidné stejna) rovnice 2 —my? = —1,
tak jejich soucin je feSenim rovnice 2 —my? = 1 (rozmyslete si, Ze netrivialni). Podobné z jednoho fegeni
rovnice 2 — my? = B umime vygenerovat nekoneéné mnoho pienisobenim feSenimi klasické Pellovy
rovnice 22 — my? = 1 (rozmyslete si, Ze takto dostaneme nekoneéné rizngch feseni).

11) Z prikladu —1. vime, Ze viechna fefeni jsou tvaru {(a,b) | a +bv2 = £(3+2v2)",n € Z}. Kdy#
uvazime binomickou vétu, tak dostaneme
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Odtud vidime, Ze b je vzdy délitelné 2 a pokud je n liché, tak je a délitelné 3, a naopak pokud je n sudé,
tak je b délitelné 3.
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