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Véta: Bud m € N takové, Ze m neni ¢tverec. Pfedpokladejme, Ze Pellova rovnice x

2 - my? =1 ma

alespoini jedno netrivialni Feseni. Pak existuje feSeni (ag, by) takové, Ze

{(a,b) | a4+ by/m = £(ag + boy/m)",n € Z}

jsou praveé vSechna FeSeni.

Diikaz vijSe uvedené véty (spolu se zbytkem sekce 2.1 ze skript) bude ukdzdn v proni éasti cviceni. Priklady
s nekladnym c¢islem budou ukdzdany na cvicend.
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. Ukazte, Ze rovnice x

Reste rovnici 22 — 2y? = 1 v Z a najdéte alesponi dvé konkrétni fegeni (z,y) takové, ze x > 0, y > 0.
Ukazte, Ze rovnice 22 — 3y? = —1 neméa v Z feSeni.
V Z teste rovnice:

(a) 2% - 3y% =1;

(b) 2% —5y? = 1;

(c) 2% —Ty? = 1.
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— 7y = —4 nemé v Z TeSeni.

. Najdéte néjaké fegeni rovnice 22 — 4132 = —1 nebo dokazte, Ze Zadné neexistuje. (*Reste rovnici

2?2 —41yP =1v Z.)

Dokazte, ze pokud (x,%) je feenim Pellovy rovnice 22 —my? = 1, pak z +y/m > 1 <= z,y > 0.

Dalsi priklady:
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Dokaite, 7e pokud ma feseni Pellova rovnice 22 — my? = —1, pak méa FeSen{ i rovnice 22 — my? = 1.

Necht B € Z, m € N, /m & N. Dokazte, Ze pokud mé zobecnénéa Pellova rovnice 22 — my? = B
alespon 1 feSeni, potom mé nekone¢né mnoho feSeni.

Najdéte alespoit 4 Feseni (z,y), z > 0, y > 0 rovnice 2% — 3y> = —2 v Z.

. Reste v Z rovnici 22 + y? — 1 =4dxy.

(n+1)

* v v v s vz P n ~
. Najdéte vSechna prirozena ¢isla n, pro ktera je —=5— ctverec.

Ukazte, Zze existuje nekoneéné mnoho n € N, ze n+1 1 3n+ 1 jsou druhé mocniny pfirozenych Cisel.

Bud (z,y) celo¢iselnym fegenim rovnice 22 — 2y? = 1. Ukaite, Ze 6 | zy.
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