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1. Na intervalu (0, 1) uvazujte posloupnost funkef
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Ukazte, ze:
o Céstetny soucet fady
M
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je dan vzorcem gys(z) =1 — (M + 1)az™M,

e Radu lze na intervalu (0, 1) bez problémi secist a plati

f(z)=1.

Integrujeme-li jednotlivé ¢leny rady, dostaneme
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7;/01 fn(z)dz =0.

Integrujeme-li soucet fady, dostaneme

/01 (2 fn(x)) dz = /01 Fo)dz = 1.

Nelze tedy zaménit limitu a soucet fady. Z toho je zfejmé, ze nemiZe existovat integrovatelnd funkce g na intervalu
(0,1), tak, aby pro véechna n € N a skoro vechna z € (0,1) platilo |gar(z)| < g(x). Dokazte to pifmo! (Je to
zjevné, nevim, pro¢ jsem na cviceni zavdhal. Omlouvam se.)

2. Dokazte, ze plati
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