NMAF061 Matematika pro fyziky I Zimn{ semestr 2017/2018 Termin pro odevzdéani 23. listopad 2017

1. Ukazte, ze plati
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Navod: Pouzijte Levi vétu s patfiéné vybranou posloupnosti funkci. Vyuzijte skuteénosti, #e spojité funkce na uzavieném intervalu maji (koneény) Lebesgue integril, aneb

jsou lebesgueovsky integrovatelné.

Necht plati:
e Posloupnost { fn}:g je posloupnost lebesgueovsky integrovatelnych funkci na mnoziné M.

e Posloupnost { fn}:iol konverguje pro skoro vsechna z € M zdola k funkci f, aneb pro skoro vSechna x € M a pro
v8echna n € N plati f,,(z) < fn1(2) alim, 400 fr(z) = f(2).

e Existuje lebesgueovsky integrovatelnd funkce g, takové, ze pro skoro vechna 2 € M plati g < f1 a [ y 9dx > —oc.
Pak plati:
e Funkce f lebesgueovsky integrovatelnd funkce na mnoziné M.

e Lze zaménit limitu a integral,

ngrfoo /M fo(z)dz = /M ngrfoo fu(z)dz = /M f(z)da.

Poznamka: Obdobné Ize zformulovat vétu pro posloupnost, kterd konverguje shora. Lebesgueovskou integrovatelnosti funkce
h se v tomto pifpadé rozumi, Ze je konecny alespoil jeden z Lebesgueovych integralii z AT a h~. Aneb jako lebesgueovsky
integrovatelné funkce zde chapeme i funkce, které maji nekoneény Lebesgueuv integral.



