Priklady na 2. tyden

Matematicka indukce

Dokazte matematickou indukci nasledujici rovnosti a nerovnosti
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Supremum, infimum mnozin
U nésledujicich mnozin naleznéte sup, inf, max a min (pokud existuji).
Ovérte z definice!

a) M = (0,1] b) M = [0,1] ¢) M = (0,00)
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d) M ={2Z;m,neN} ¢) M = {0,5;0,55;0,555; ... }
f)y M = {x €Q;2? < 3}. Ukazte, ze sup M ¢ Q).

Necht A, B jsou neprazdné omezené podmnoziny R. Dokazte:

a) inf(=A) = —sup A b) sup(A+ B) = sup A + sup B

¢) inf(A— B)=inf A—supB d) sup(A- B) =sup A - sup B,

kde A, B obsahuji pouze nezdporné prvky. Mnoziny —A = {z;—x €
Ay, A+ B={z;z =x+y,x € Ay € B}, ostatni jsou definovany
analogicky.

Necht A, B jsou neprazdné omezené podmnoziny R. Lze obecné vyjad-
fit sup(AU B) a sup(A N B) pomoci sup A a sup B?

Necht M je neprdzdnd mnozina a necht f: M +— Ra g: M — R jsou
omezené funkce. Dokazte, ze

a) sup,en (f(2) +g(x)) < sup,en f(x) +sup,eps 9(). Must platit rov-
nost?

b) sup,cn (f(2) + 9(x)) = sup,ep f(2) + infaen g(z)

¢) sup,epr(f(2) — g(x)) < sup,en f(x) — infrenr g(2)



