
DU 1.1 Necht’ u1 resp. u2 je mı́rné řešeńı na r0, T1s resp. r0, T2s, necht’

u1pT1q “ u2p0q. Potom funkce

uptq “

#

u1ptq, t P r0, T1s

u2pt ´ t1q, t P rT1, T1 ` T2s

je mı́rné řešeńı na r0, T1 ` T2s.

DU 1.2 Ukažte lokálńı (tj. pro T ą 0 dost malé) verzi Věty 37. Ukažte dále,
že řešeńı záviśı spojitě na počátečńı podmı́nce.

DU 1.3 Ukažte, že pro silné řešeńı jsou funkce t ÞÑ }uptq}2 a t ÞÑ ~uptq~2

absolutně spojité a plat́ı

d

dt
}uptq}

2
“ 2pu1

ptq, uptqq

d

dt
~uptq~

2
“ 2pu1

ptq,´Auptqq

pro skoro všechna t.

DU 1.4 Necht’ f “ fpu, pq : R1`d Ñ R je lipschitzovská funkce, Ω Ă Rd

otevřená množina. Potom tzv. Nemytského operátor F : W 1,2pΩq Ñ L2pΩq,
definovaný jako

F : up¨q ÞÑ fpup¨q,∇up¨qq ,

je taktéž lipschitzovský.


