A. Spoctéte obsahy ploch:

1.

4.

P={[z,y,2]; 2> +y* =1, y* +2° < 1}
P=A[z,y,z]; 2* +y*+ 22 =1, 2 +y* < a}.
P ={[x,y,z]; (z* +y) +2z=1, 2> 0}
P={lz,y,z]; 2> —y* =22, 2 >0, 2> +y*> < 1}.

B. Spoctéte délky krivek:

1.
2.

3.

4.

v ={[3t,3,2t]; t € (0,1)}.

v=A{lz,y, 2; (x—y)* =z +y, 2> —y* = §2°} z bodu [0,0,0] do
bodu [1,0, %]

v={lr,y,2]; 2> +y* =z L =tgz,x >0,y >0} zbodu [0,0,0]

do bodu [ \/;, \/?Z

v={[e tcost,e tsint, e !]; t € (0,00)}.

C. Spoctéteé kiivkové a plosné integraly 1. druhu.

S5

fy(x2 +y? + 2?) ds, kde v = {[cost,sint,t] : t € (0,2m)}.

S (2l + 1y|?) ds, kde v = {[z,y] : |2]3 +[y]s = 1},
fvads, kde v = {[z,y,2] : 2® + 9>+ 22 =1, v +y + 2z = 0},
Sl x+y+z)ds kde P = {[z,y, 2] : 22 + 2 + 22 = 1},

fP (1+x+y)2 dS, kde P je povrch télesa {[x,y, z] : z+y+2 <1, x >

0, y>0, z>0},
Jplzyz|dS, kde P = {[z,y, 2] : z = 2® + y*, z < 1}

D. Spoctéte kiivkové a plosné integraly 2. druhu.

1.

[ (@? = 2zy) de + (y* — 2ay) dy, kde v = {[z,y] : y = 2°, @ €
<_171>}7

: fw(:ery) dx + (x —y) dy, kde v = {[x,y] : 2—5 + z—; = 1} probihana

ve sméru hodinovych rucicek,

fy ‘Cif‘jj;/‘, kde 7 je obvod ¢tverce s vrcholy o soutadnicich [1,0],

[0,1], [-1,0], [0, —1] probihany proti sméru hodinovych ruéicek.

- pTdydz+ydzdr+zdrdy, kde P je jednotkova sféra orientovana

Vne,
Jply — 2)dydz + (2 — x) dzdx + (v — y) do dy, kde P je vnéjsi
strana plochy {[z,y, 2] : 2 + y* = 2%, 0 < 2 < 1},

fP 22 dydz + y?dzdx + 22 dx dy, kde P je vnéjsi strana sféry o
poloméru 1 a stiedu [1,1,1].



E. Pomoci Greenovy véty spoctété kiivkové integrély:

1. fﬂ{ ry*dy — 2%y dz, kde v je jednotkova kruznice probihana proti
sméru hodinovych rucicek,

2. fﬂ/(:p +y)dx — (x — y) dy, kde v je elipsa {[x,y] : 2—; + z—i =1}
probihana ve sméru hodinovych rucicek,

3. fy(e"” sin y —my) dx+(e” cosy—max) dy, kde ~y je horni pulkruznice
{[x,y] : #* + y* = ax} probihand od bodu [a, 0] do bodu [0, 0].

F. Pomoci Stokesovy véty spoctéte kiivkové integraly:

1. fvydx + zdy + xdz, kde v je kruznice {[z,y,2] : 2> +y* + 2% =
1,2 4+ y + z = 0} probihand proti sméru hodinovych rucicek,

2. fy(x2 —yz)dr + (y? — x2) dy + (2* — zy) dz, kde v je ¢dst kiivky
{[cost,sint, =] : t € R} probihand od bodu [1,0,0] do bodu
[1,0,1],

3. fy(y—z) dr+(z—x)dy+ (x — 2) dz, kde v = {[z,y, 2] : 2>+ y* =
1,42z = 1} probihand proti sméru hodinovych rucicek, divame-li
se na ni z osy x.

G. Pomoci Gaussovy véty spoctéte plosné integraly:

1. fP 22 dydz+y3dzdx + 22 dv dy, kde P je vnéjsi strana jednotkové
sféry,

2. [plx—y+2)dydz+(y—z+a)dzde+ (z—z+y)dedy, kde P je
vnéjsi strana plochy {[z,y, 2] : [x—y+z|+|y—z+z|+|z—z+y| =
1},

3. [patdydz + y*dzdx + 2% dv dy, kde P je vnéjsi strana krychle
{lz,9,2] 1 0<2 <1, 0<y <1, 0< 2 <1},

4. Objem anuloidu.

5. Objem télesa, ohrani¢eného plochou {[u cosv, u sin v, —u+a cosv] :
u>0, ve(0,2n)} arovinami z =0, z = 0.

H. Pomoci véty o potencidlu spoctéte:

1. fyxdy + ydz, kde ~ je libovolné kiivka spojujici body [—1,2] a
2, 3],

2. [ ydr—rdy kde + je libovolnd kiivka spojujici [2,1] a [1, 2], kterd

2
xT
neproting osu y,

xT

[1,7] s [2, 7], kterda neprotind osu y.

3. fﬂ{ (sin 44 cos y) dz+-cos £ dy, kde v je libovolnd kiivka spojujici



