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24.2.2 Princip maxima a jeho dasledky pro Cauchyovu Glohu pro rovnici
vedeni tepla |

Oznaceni

Pro Q C R" oteviend a 0 < T < oo definujme parabolicky vélec

Q7 :=(0,T] xQalr:=Qr\ Qr jeho parabolickou hranici. Kone¢né pro
(t,x) € RV r > 0 oznaéme jako tepelnou kouli mnozinu

E(tir) = {(sy) € RV s <t U(t—s.x—y) > & ],

<

kde U(t, x) je fundamentalini feSeni rovnice vedeni tepla.
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Véta (5 O stfedni hodnoté pro rovnici vedeni tepla)

Necht u € C7(Qr) N C3(Qr) fesi na Qr rovnici vedeni tepla 2% — Au = 0.
Potom

1 x—yl? .
u(t,x) = m//E(t . )u(s,y) |\t — i/||2 dyds pro vsechna E(t,x;r) C Qr.
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Véta (6 Princip maxima pro rovnici vedeni tepla)

Necht u € C7(Qr) N C3(Q7) Fesi v Qr rovnici 2 — Au = 0.

(i) Je-li Q omezend, plati maxg, u = maxr, u.

(ii) Je-Ii Q souvisld (ne nutné omezend) a existuje (to,x0) € QT takové, Ze plati
u(to, xo0) = maxg, u, potom je u konstantni na Q.
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Véta (7 O principu maxima pro Cauchyovu Glohu rovnice vedeni tepla)
Necht u € CZ((0, T] x Ry n ([0, T] x R) resi
%—AU:O v (0, T) x RV
u(0, x) = uo(x) vRY

a splriuje riistovou podminku
|u(t,><)|§AeaM27 xeRVo<t<T
pro a, A > 0. Potom

sup U = sup up.
[0, T]xRN RN
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Véta (8 Jednoznacnost feseni Cauchyovy Glohy pro rovnici vedeni tepla)
Necht uy € C(RY), f € Q([0, T] x RY). Potom existuje nejvyse jedno Feseni
ulohy
%fAu:f v (0, T) x RV
u(0, x) = wo(x) vR",
takové, Ze u € CZ((0, T] x R¥)n CJ([0, T] x RY) a splriuje pro jistd a, A > 0
ristovou podminku

|u(t, x)| SAea‘Xlz, xeRVo<t<T.



