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9.2 Vztah mezi mocninnymi a Taylorovymi fadami |

Definice (2 Taylorova fada D 10.2.1)
Necht f: R — R je nékonecnékrat diferencovatelnd v xp € R. Pak fadu

> f(k) X0
Z k(! )(X - XO)k

k=0

nazveme Taylorovou fadou funkce f v bodé xp.
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Véta (5 O vztahu mocninnych a Taylorovych fad V 10.2.3)

Necht {ar} C R, xo € R a existuje 6 > 0 takové, Ze mocninnd rada

320 ak(x — x0)* konverguje na (xo — &, xo + &). Pak je Taylorovou Fadou svého
souctu v bodé xq.



9.2 Vztah mezi mocninnymi a Taylorovymi fadami Il

Definice (3 Realné analytické funkce D 10.2.6)

Necht | C R je interval a f: | — R. Rekneme, Ze f je redIné analytickd na |,
jestlize se da na okoli kazdého bodu / vyjadfit Taylorovou Fadou se stfedem v
tomto bodé.
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Véta (6 Aritmetika Taylorovych ¥ad V 10.2.5)

Necht posloupnosti {ax}, {bx} C R a mocninné fady f(x) := 322, akx* a
g(x) =>202 bix* konverguji na jistém okoli po&dtku. Pak existuje okoli
pocatku, kde plati

(i) (F + &) (x) = 27 (ak + bi)x"

(if) (fg)(x) = ZTo(Zk ambk m)x"

=30, ckx”, kde ax = Z;c’:o Cmbik—m

(iv) jestlize ag = 0, pak g(f(x)) =3 ba(3000 akx¥)" = 3% | dmx™, kde

m
= E bn E Ak aky - - - Aky-

n=0 ki,kp,....,kn€EN
kitko+- - +kp=m
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Véta (7 Abelova véta V 10.2.10)

Necht {ax} C C a pfislusnd mocninnd fada f(z) := 372, axz" m& polomér
konvergence R € (0,00). Je-li ¢ € [0,27) takové, Ze pro z = Re'? konverguje
fada 3°0° akz®, pak t — f(te’?) je spojitd na [0, R)].



9.3 Zavedeni funkci sin, cos a exp |

Véta (2.21 O funkcich sin a cos V 10.4.1)

Existuji pravé dvé funkce sin,cos: R — R a jediné iraciondlni &islo 7 tak, Ze
plati

(1) sin(x + y) = sinxcosy + cosxsiny Vx,y €R

(2) cos(x + y) = cosxcosy —sinxsiny Vx,y €R

(3) sin(—x) = —sinx a cos(—x) = cos x Vx € R

(4) sin je rostouci na [0, %]

(5 )smO—Oasmf—l

(6) sin'(0) =
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Véta (2.22 O exponenciale V 10.4.2)

Existuje pravé jedna funkce exp: C — C takovd, Ze

(13) exp(z1 + z2) = expzrexp z Vz1,22 € C

(14) exp(x +1iy) = exp x(cosy +isiny) Vx,y €R

(15) exp0 =1

(16) restrikce funkce exp na R splfiuje exp’ x = exp x Vx € R.

(17) restrikce funkce exp na R (redlnd funkce) je rostouci a jejim oborem
hodnot je (0, )



