Zapoctova pisemka NSTP198 — 12. 1. 2012

1. Uvazujme Markoviv fetézec s matici intenzit
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a) Urcete matici pravdépodobnosti pfechodu ve vnofeném diskrétnim Fetézci. (1 bod)
b) Najdéte staciondrni rozdéleni ve vnoreném diskrétnim Fetézci. (1 bod)
c) Najdéte stacionarni rozdéleni v Fetézci s matici intenzit Q. (1 bod)

2. Zakaznickou linku jisté firmy obsluhuji ¢tyfi operatori. Predpokladejme, Ze operator, ktery vyfizuje hovor
v Case t, skondi s vyfizovanim v ¢asovém intervalu (¢,t + h] s pravdépodobnosti uh + o(h), kde p > 0.
Daéle pfedpokladejme, Ze v Casovém intervalu (¢,¢ + h] pfijde hovor od zdkaznika s pravdépodobnosti
Ah 4 o(h), kde A > 0, nepfijde zadny hovor s pravdépodobnosti 1 — A\ + o(h) a pfijdou dva nebo vice
hovorti s pravdépodobnosti o(h). Pokud jsou vSichni operédtofi obsazeni, dali hovor se ztraci. Ozna¢me
X pocet operatorti, ktefi v case t > 0 vyfizuji hovor.

a) Urcete matici intenzit Markovova Fetézce {X;, ¢t > 0}. (2 body)
b) Najdéte stacionarni rozdéleni (pokud existuje). (3 body)

3. Uvazujme Markoviv fetézec s matici intenzit
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Q =
4 0 0 -5 1
a) Urcete matici pravdépodobnosti pfechodu ve vnofeném fetézci. (1 bod)

b) Ukazte, Ze existuje staciondrni rozdéleni vnofeného Fetézce, a proto jsou jeho stavy trvalé. (2 body)
¢) Rozhodnéte, zda existuje stacionarni rozdéleni Fetézce s matici intenzit ). Pokud ano, tak ho urcete.
Pomiicka: Y e o = €. (3 body)



