Zapoctova pisemka NSTP199 — 29. 3. 2011

1. Necht {Y;,t € Z} je posloupnost nezavislych ndhodnych veli¢in s normovanym normélnim rozdélenim
N(0,1). Pro kazdé t € Z definujme X; = a + bY; + ¢Y;_1, kde a, b, ¢ jsou realné konstanty.
a) Spoctéte autokovarianéni funkci ndhodné posloupnosti {X;, ¢t € Z} a rozhodnéte, zda se jedna

o striktné a slabé stacionarni posloupnost. (2 body)
b) Urlete spektralni distribuéni funkci a spektrélni hustotu (pokud existuje) ndhodné posloupnosti
{X,t € Z}. (3 body)

2. Nechf Z je ndhodnd veli¢ina s alternativnim rozdélenim na {0,1}, tj. P(Z =0)=1—-p, P(Z =1) = p,
p € [0, 1]. Definujme nadhodny proces X; = e!? — Ee'? | t € R.

a) Zjistéte, zda {X;,t € R} je slabé staciondrni proces a uréete jeho autokovarianéni funkci. (2 body)
b) Zjistéte, jestli jde o proces spojity podle stfedu. (1 bod)
c) Rozhodnéte, jestli existuje derivace procesu podle st¥edu. (1 bod)
d) Rozhodnéte, zda existuje Riemanniv integral procesu na omezeném intervalu [a, b]. (1 bod)

3. Uvazujme slabé stacionarni ndhodnou posloupnost {X;,t € Z} se spektrélni distribu¢ni funkei

_J0 pro—m<A<O,
F(/\)_{/\2 pro0 < A < .

Urcete jeji autokovariancni funkci. (4 body)



