Zapoctova pisemka NSTP039 — 27. 3. 2008

1. Mé&jme Wieneriiv proces {W;,t > 0} a definujme B; = Wy — tW7, t € [0, 1]. Zjistéte, zda ndhodny proces

{B:,t €10,1]}
a) je slabé stacionarni proces a uréete jeho autokovarianéni funkci, (2 body)
b) je spojity podle st¥edu, (1 bod)
¢) mé derivaci podle stiedu, (2 body)
d) existuje Riemanntiv integral fol B, dt. (1 bod)

2. Necht {Y;,t € Z} je posloupnost nezdvislych ndhodnych veli¢in s nulovou stfedni hodnotou a koneénym
kladnym rozptylem o2. Definujme ndhodnou posloupnost {X;,t € Z} predpisem X; = a + bY; + cY;_1,
t € Z, kde a, b, c jsou redlné konstanty.
a) Rozhodnéte, zda {X;,t € Z} je slabé staciondrni a spoé¢téte autokovarian¢ni funkci. (2 body)
b) Urcete spektralni distribuéni funkci a spektralni hustotu (pokud existuje). (3 body)

3. Necht {X;,t € Z} a {Yi,t € Z} jsou vzajemné nezavislé staciondrni centrované ndhodné posloupnosti
takové, ze {X; ¢t € Z} mé spektralni hustotu fx(\) = 7,5, A € [-m, 7] a {V;,t € Z} m4 spektralni
hustotu fy (\) = wcos %, A € [—m, 7], kde w > 0 je konstanta. Urcete autokovarianéni funkci posloupnosti
{Z,t € Z}, kde Z; = X; + Y} pro kazdé ¢ € Z. (5 bodt)



