Matematicky proseminar I Logicka vystavba matematiky

Logicka vystavba matematiky
definice, axiom, véta, dikaz
1. Rozhodnéte, zda jsou nasledujici formulace definicemi, nebo vétami:

a) Necht A, B, C jsou tfi navzajem rizné nekolinearni body. Potom priinik polorovin ABC,
BCA, ACB nazveme trojihelnikem ABC.

b) Mé&jme tsecku AB, kde A # B, lezici v roviné a. Mnozinou bodiu roviny «, které jsou od
bodu A stejné vzdélené jako od bodu B, je kolmice k tise¢ce AB prochazejici jejim stfedem.
dikaz primy
2. Dokaite, ze Ya € R, Vb € R je (a + b)? = a® + 2ab + b2

3. Dokaite, ze ¥n € N plati: 2|n = 2|n?.

dikaz neptimy
4. Dokazte, ze ¥n € N plati: 2|n? = 2|n.

5. Dokaite, ze ¥n € N plati: 5|(n? + 1) = 5{ n.

dikaz sporem
6. Dokaizte, ze ¥n € N, n > 4: 2|(n® — 11n).

7. Dokazte, ze v/2 neni racionalnim ¢islem.

dikaz matematickou indukctd

8. Tvrzeni v tloze 6 dokaZte matematickou indukei.

n(n+1)
—

9. Dokazte, zZe Vn e N:14+24 .-+ n =
dalst wlohy
10. Dokaizte, ze ¥n € N: 3|(n3 + 5n).
11. Dokazte, Ze v/3 neni racionalnim &slem.
12. Tvrzeni v tloze 4 dokazte sporem.
13. Tvrzeni v tloze 9 dokazte piimo.

14. Dokazte, ze Vk € N: 9[(10% — 1).

15. Dokaite, ze Vk € N: 73| (3% — 23F).
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