
1.
√

2 ∈ R \Q.

2. (a) |a + b| ≤ |a|+ |b|
(b) ||a| − |b|| ≤ |a− b|

3.

∣∣∣∣ n∑
i=1

xi

∣∣∣∣ ≤ n∑
i=1

|xi|

4. (a+b)n =
n∑

i=0

(
n
k

)
akbn−k, kde

(
n
k

)
:= n!

k!(n−k)! , k = 0, . . . n, 0! := 1.

5. n
√
a1 · a2 · . . . · an ≤ a1+a2+...+an

n , a1 ≥ 0, a2 ≥ 0, . . . , an ≥ 0;

rovnost je dosaženo právě tehdy, kdy a1 = a2 = . . . = an.

6. n! ≤
(
n+1
2

)n
. [Návod: bud’ matematická indukce, nebo AG nerovnost]

7. (n + 1)n ≤ nn+1. [Návod: indukce + Liouvilleová nerovnost]

8. (n + 1)n ≤ 3nn [Návod: binomická věta]

9.∗ (a1b1 + . . . + anbn)2 ≤ (a21 + . . . + a2n)(b21 + . . . + b2n)

10.

n
1
a1

+ . . . + 1
an

≤ n
√
a1 · . . . · an ≤

a1 + . . . an
n

≤
√

a21 + . . . a2n
n

, a1 > 0, . . . , an > 0

11. Necht’ x1 ≥ x2 ≥ x3 ≥ 0. Potom

x2
1 + x2

2 + x2
3 ≥ x1x2 + x2x3 + x1x3 ≥ x2

2 + 2x1x3.

12.∗∗√
(a2 + b2)(b2 + c2)+

√
(b2 + c2)(c2 + a2)+

√
(c2 + a2)(a2 + b2) ≥ a2+b2+c2+ab+bc+ca.
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