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Funkce komplexni proménné

Cauchyova véta

1.

Vypoctéte integral I = [, |z|Zz dz, kde ¢ je zdporné orientovany obvod
jednotkového polokruhu {z € C;|z| < 1,Im z > 0}.

. Vypoététe I = [, 2% kde C je kladné probéhnuté kruznice o stiedu

2244 "
2i a poloméru 2.

Spoctéte
a) f‘ sin 2z dZ

b) f|z|:2 % dz.

v 1 e? dz T « . , V. «
Spoctéte 5~ [ gL je-li C' kladné orientovana kruznice o poloméru
3

5a stredu 2.

. Necht funkce f(z) je regularni v pasu —a < Imz < a a vyhovuje

podmince f(z) — 0 kdyz z — 00, —a < Imz < a. Dokazte, ze kdyz
ia+o00

[ f(x) dz konverguje, pak pro kazdé a € (—a, a) integral [;5~ 7 f(z)dx
také konverguje a jeho hodnota nezavisi na «.

Dokazte:

Je-li f spojitd v oblasti 0 < |z —a| < 19, 0 < arg(z —a) < b, kde
ro > 0, 0 < b < 27 a existuje-li vlastni limita lim,_,,(z — a)f(2) = A,
potom lim, o1 i f(2)dz = iAb, kde C, je kladné probéhnuty oblouk
kruznice |z — a| = r, vytaty thlem 0 < arg (z — a) < b.

Spoctéte (pouzijte predchozi piiklad)
a) [o° Sz g
b) [ 1Eegse g



