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[piktad | 1 | 2 | 3 | Celkem bodis
Bodu 8 8 8 24

Ziskano

(8] 1. Bud (X, 7) topologicky prostor a K € (X, 7) kompaktni,
(1) Uved'te definice topologického prostoru (X, 7) a topologickou definici kompaktnosti.
(2) Charakterizujte kompaktni mnoziny v R4 (bez dikazu). Zadefinujte viak pojmy potfebné k této
charakterizaci.

(3) Zformulujte tvrzeni o existenci extrémii spojityeh funkei na kompaktnich mnezinich K ¢ RY.
Tvrzeni dokaite.

(4) Ziormulujte nutnou podminku existence vizanych extrémi pro pifpad kdy f: R? — R. Naznaéte
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[8] 2. Uwazujte diferencidlni rovnici
vV =1fly), kdef:R—=R (1)

(1) Uved'te, o jaky typ diferencidlni rovnice se jednd. Zadefinujte pojem maximilniho obeeného Fedent.
dl efinujte pojem staciondrniho feSeni. Zformulujte poddateéni ilohun pro danon rovnici.

(2) Zformulujte presné Picard-Lindelofovu vétu pfimo pro rovnici (1). Predpoklady by tedy mély byt
formuloviny pro skalirni funkei f jedné redlné proménné y.

(3) Necht specidlné f(y) = y*, kde y > 0. Pro jakd a > 0 json splnény predpoklady Picard-Lindelofovy
véty? Odivodnéte,

(4) Pro f(y) = 3!, y e R, najdéte viechna maximadlni obeend feseni rovnice (1).
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[8] 3. Uvazujte posloupnost redlnych &isel {an}5Z1, kde a, = f(n) a f:[l,00¢) = R.

(1) Zformulujte piesné (véetné predpokladit) integrilni kritérium pro fadu % a, a dokaite jej. .1‘ b,
(2) Na ziklade thUtﬂ i'""‘-Cl'lu zfornmulujte a odivodnéte tyrzeni tykajici se konvergenénich/divergenich 12/

fad 20, 2 & Lozt apagye V zévislosti na parametrech o € RagekR
(3) Zformulujte piesné (véetné pre sdpokladil) Leibnizove kritérium a dokazte jej. /1;‘
(4) Existuje rada, na ktf ron lze aplikovat jak integrilni tak Leibnizovo kritérium? . /\
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