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Jméno a piijmeni:

Piiklad 1 2 3 4 Celkem bodu
Body 6 6 6 6 24
Ziskéno

1. Necht ® : C'([a,b]) — R.

1. Zadefinujte diferencial Gateaux §®[yo], kde yo € C*([a, b]).
2. Zadefinujte Frechettiv diferencidl d®(yg) respektive ®(yo) € C*([a, b]).
3.
"2 2
4. Bud f € C([a,b]). Urcete 6®[yo] a d®(yo) pro ®lyo] = ffw — f(2)yo(x) dz.

Ukazte, ze z existence Frechetova diferencidlu plyne existence diferencidlu Gateaux.

Oduvodnéte.
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[6] 2. 1. Zformulujte Leviho vétu.

2. Rozhodnéte a oduvodnéte, zda plati tvrzeni: Jsou-li f, : (a,b) — R lebesgueovsky
meéftitelné a nezdporné, pak

b 0 0o b
L;fn(x)dx_;/l fula) dz.

3. Zformulujte Lebesgueovu vétu.
4. Rozhodnéte a odiuvodnéte, zda plati:

lim / Mdm = —.
0

n—oo (1 + 22) 2

3

5. Dokazte Lebesgueovu vétu.
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6] 3. 1. Zadefinujte kiivkovy integrdl druhého druhu f - ds vcetné presnych predpokladi na
()
uvazovanou kiivku ¢ : (a,b) — R9.
2. Cemu se rovna f<¢> f - ds vite-li, ze f = VU, kde U € C*(R%)? Dokaite.
3. Necht f = VU. Za jakych dalsich piedpokladii na kfivku ¢ je f<¢) f.-ds=0?
4. Je-li S C R? plocha s hranici S popsanou (uzavienou) kiivkou (¢). Pak plati

/ f~ds:/ f-ds:/...
(#) as s

Doplnte vzorec a zadefinujte diferencidlni operator, ktery se ve vzorci vyskytuje.
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[6] 4. Uvazujte f: R — R 2m-periodickou, spojitou funkci, kterd je po ¢dstech C*.

1. Uvedené vlastnosti funkce f zadefinujte.
2. Zadefinujte n-ty éasteény soucet sf Fourierovy fady funkce f.
3. Zformulujte tvrzeni tykajici se

e konvergence sf k f v L?((—=, 7)),

e bodové konveregnce sf k f,

e stejnomérné konveregence sf k f na relevantnich intervalech.

4. Dokazte (resp. popiste hlavni body dukazu) tvrzeni tykajici se bodové a stejnomérné
konvergence s/ k f.



