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1. Spoctéte [ f-dS, kde f = (z,2,y) a S je éast plochy z —y + z = 1 omezena podminkami z >0, z > 0 ay < 0.
Plocha S je orientovana tak, ze s vektorem ve sméru kladné osy y svira ostry thel.

Jde o vypocet plosného integrdlu 2. druhu. Potfebujeme tedy najit parametrizaci plochy, intervaly parametru a
na zaveér spocitat samotny integral.

z=1-t t1 € (0,1
g b
Déle
g—i = (~1,~1 +ta, o)
g—i = (0,t1,11)
%ﬁ X %i = (—ty,—t1, —t1)

Ovsem tento vektor by mél mit s osou y ostry thel, tudiz se zbavime vSsech — a pokracujeme
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2. Spoctéte kiivkovy integral fc (y2 — 22) dz + (22 — xQ) dy + (;v2 — y2) dz, kde uzaviend kiivka C, kterd vznikne
prinikem stén krychle [0, a]® s rovinou z +y + z = %a, vymezuje hranici plochy S, kterd je orientovand kladné
vzhledem k vektoru (1,1,1).

Jde o obvod pravidelného Sestitthelniku se stranou o délce ga. Vyuzijeme Stokesovu vétu pii prechodu k plose
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Chceme pouzit Gaussovu vétu, ovSem plocha S neohranicuje zadny objem tudiz doplnime plochami ze zbytku
poloviny krychle (krychle je plochou rozseknuté na polovinu, nadéle budeme pracovat s polovinou bliz k poc¢atku).
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Kde index s velkym S oznacuje ¢tverec s useknutym rohem s naopak pravouhly trojihelnik a pismena x,y, z k
¢emu je dand plocha kolmd. Posledni integral na levé strané chceme spocitat a leva strana obepind objem V a
rovnd se pravé strané pravé diky Gaussové vété. Dale plati
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Staci tedy spocitat Sest plosnych integrala! Ovsem pro kazdy je vzdy jedna slozka konstantni a to a nebo 0,
zatnéme a nesmime zapomenout na normalovy vektor k plose o délce jedna (ktery mifi ”ven”)

V-g‘:-z(

2 ra a Sa—z
[ aas=[" [ —2wesin o-vaydos [ [T 2pnaty) 00,1 dydo -
S. 0 0 & 0

2

a 3

: [ @ rzeme 1 1 7 7 13
=92 dy d 2 dd:f3 -3 3 L3 _ 223

/O/Oﬂf‘f'y Yy dz + [5/0 x+ydy do 2% +2a +12a +24a 8a



Z postupu jde vidét, ze jesté dalsi dva plosné integraly budou mit stejnou hodnotu. Podivejme se na integrély
pres malé trojuhelniky
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