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Jméno a pifjmeni:

Priklad 1 2 3 Celkem bodii

Bodu 8 8 8 24
| Ziskduo |
(8] 1.fUvaZujte posloupnost nezdpornych éisel {an}3% . ) -
-
(1) Zadefinujte pojmy Fada {a,}72, konverguje a fada {a,}52., diverguje. L, Yk
\ ¢ (2) Je-li specidlné a,, = aq”, kde a, g € (0, oc): za jakych podminck na tyto dva parametry odpovidajici 1\
/[ J{ fada konverguje respektive diverguje? Dokazte. O jakou fadu se jedna? ,l
(3) Zformulujte D’ Alembertovo podilové a limitni podilové kritérium jak pro konveregenci tak pro _/

divergenci fady ¥ .-, @,. VSechna tvrzeni dokagte.

Uvazujte nyni posloupnost funkei komplexni promenné {f, ()22, kde f,(2) = an(z — 20)" s an, z,

=

Y
z €C.
(4) Jak se uvedend fada funkei nazfva? Zadefinujte pojmy feda ¥ o, fa(z) konverguje absolutné a ;-|'1 o
fada 30 | fu(2) konverguje neabsolutné, [ J
& (5) Vysvétlete, kdy a kde tato fada konverguje respektive diverguje a zda je konvergence absolutni r
respektive neabsolutni. Lze rozhodnout o konvergenci fady na zdkladé limitniho chovdni podilu I|

L

).

“Tn:;r_r Viechna tvrzeni dokagte.
(6) Mohou existovat z € C, kde fada 5°° | f,z konverguje neabsolutné? Pokud ano, kde tyto body
lexi?
?} Pro z € C zadefinujte funkee sin 2 a cos z. Ukazte, éemu se rovnd viraz cos 2 i isinz pro z € C7 —
L
Eiad ® Sa vow = us € REWE) W - zaA /w:\
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Jméno a piijmeni:

Priklad 1 2 3 Celkem bodil
Bodua B B 8 24

Ziskano

[8] 1. Uvazujte posloupnost nezdpornych éisel {a,}55,.

(1} Zadefinujte pojmy fada {an}5%, konverquje a fada {an}io, diverguje.

I{"} Je-li specidln® a,, = aq”, kde a, g € (0, 50): za jakyeh podminek na tyto dva parametry odpovidajici
fada konverguje respektive diverguje? Dokagte. O jakou fadu se jedni?

"“\ 4 (3) Zformulujte D’Alembertovo podilové a limitni podilové kritérium jak pro konveregenci tak pro
f divergenei fady 377, a,,. Viechna tvrzeni dokazte.

uU‘.‘il.'?.’.llj['.! nyni poslonpnost funkef komplexni proménné {f(2)}5%,, kde fu(z) == @a(z — 20)" s an, 3
( z € C.

| (4) Jak se uvedend fada funkei nazgva? Zadefinujte pojmy fada Y0, fa(z) kenverguje absolutné a  (7) 3
/ fada Ef:}:l Julz) konverquje neabsolutné,

I\J\ '{*-._ (5) Vysvétlete, kdy a kde tato fada konverguje respektive diverguje a zda je konvergence absolutni /{ '2_
' respektive neabsolutni. Lze rozhodnout o konvergenci mdy na zdkladé limitniho chovini pm:lﬂu

| —*—-" Viechna tvrzem dokagte. - = T e 7
| (6) Mulmu existovat = € C, kde fada 57| f£)konverguje neabsolutng? Pokud ano, kde tyto body {f'
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'-J (T) Pro z € C zadefinujte funkee sin z a cos z. Ukazte, éemu se rovnd vyTaz cosz +isinz pro z € k
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[8] 2. UvaZujte diferencidlni rovnici
vV =/ly). kdef:R-R. (1)
(1) Je tato obyéejnd diferencidlni rovnice linedrni nebo nelinedrni? Peclive odivodnéte.

(2) Zadefinujte pojem staciondrniho Fedeni. Jak poznite 2 tvaru rovnice (1), zda rovnice mé staciondrni
fedeni?

(3) Napiste definici: funkee f uvedend v rovnici (1) je na intervalu |~ R, R] pro R > 0 lipschitzovskd
(respektive lipschitzovsky spojita).

(4) Necht specidlué f(y) = y*, kde y € R. Je tato funkee lipschitzovskd na intervalu [~ R, R] pro R > 07

(5) Necht specidlné f{y) = y1, kde y € R. Je tato funkee lipschitzovska na intervalu [ R, R] pro R > 07

(6) Zformulujte Picard-Lindeléfovu vétu pro rovnici (1).

(7) Pro fly) = %, ¥ € R, najdéte viechna maximélni fefeni rovnice (1) spliujici y(0) = 1. Kelik
takovich Fefeni existuje a na jakém intervalu jsou definoviny?
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[8] 3. e Uved'te metrickou definici (=definici zalozenon na pojmu konvergence) kompaktni mnoginy & C Re, Ul‘ )

o DokaZte, vych R?.CJ z této definice a pojmu spojitosti funkee, Ze plati: Obraz kompakind mnoZiny pfi L‘Z) B
spojilém zobraz i je kompakini mnofina :
o Jaké dalsi \Iﬂ.mmu plati pro spojité funkce na kompaktnich mnoZindch v R%? Viastnosti zadefi- 11

nujte, tvrzeni nedokazy utc-
o Zadefin u,;te pmsmr @ ashmt{' Jchn ékladni viastnosti (zejména ty tykajic Ise! art kalérn'l ﬁ 5.
souéin ny, metriky, dimenze). Spec zadefimijte jednotkovou kouli v prostoru €. Je uzdver
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