NOFY161, ZS 2020-2021 Teoreticka ¢ast zkouskové pisemné préace 12. dnora 2021
Jméno a piijmeni:

Priklad 1 2 3 4 Celkem bodu

Body 6 6 6 6 24

Ziskano

6] 1. Bud f,:(a,b) >R, n=1,...,00, kde —o0o < a < b < +oc.
Zadefinujte tyto pojmy

(i) Y02y fn konverguje bodové v (a,b).

—

)
(i) Zflo:l fn(z) splituje Bolzano-Cauchyho podminku pro ngjaké = € (a,b).
)
)

(iii
(i

v) >o°, fn spliuje pfedpoklady Weierstrassovy véty (Weierstrassova testu).

>-o2 | [n konverguje stejnomérné v (a,b).

Rozhodnéte (a oduvodnéte), zda plati:
1. (i) = (i).

2. (iv) = (i)

3. (i

(iil) = supe(ap) [fn(@)] — 0 pro n — oo.
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[6] 2. Zadefinujte pojmy (dle pfedndsené Daniellovy konstrukce Lebesgueova integralu):

1. méfitelnd funkce
2. (lebesgueovsky) méfitelnd mnozina

3. Lebesgueova mira méfitelné mnoziny

e Jakou strukturu/vlastnosti ma mnozina (lebesgueovsky) méfitelnych mnozin?
e Dokazte, ze Lebesgueova mira skuteéné splnuje vlastnosti miry.

e Je Lebesgueova mira pravdépodobnostni mira? Pro¢?
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[6] 3. 1. Zadefinujte pojem reguldrni plocha S parametrizovand zobrazenim ® = (&1, Py, P3) :
(a,b) x (a, ) — R3.
2. Pro pevny, ale libovolny bod plochy z € S, zadefinujte vektory t'(z), t2(z) generujici
tetnou nadrovinu (teény prostor) k S v uvazovaném bodé z.

3. Pomoci vektorii t!(z), t2(z) zaved'te (zadefinujte) normélovy vektor n(z) k S v uvazovaném
bodé z.

4. Zadefinujte plosny integral prvniho druhu [ f dS

5. Zadefinujte pojem Gramova matice a vysvétlete, jak tento pojem souvisi s plosnym
integralem prvniho druhu a s normalovym vektorem n k S
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[6] 4. Bud f:R — R dana 27-periodicka funkce, spliujici f € L%((0,27)).

Uved'te definici klasické Fourierovy fady funkce f.
Co lIze tici o bodové konvergenci této fady za vySe uvedenych predpoklada?
Co lze tici o konvergenci fady Fourierovskych koeficientu?

Co lze ¥ici o bodové konvergenci této fady, je-li f spojitd a po éastech C1?

Gt o=

Co lze tici o konvergenci fady Fourierovskych koeficientu, je-li f spojitd a po ¢dstech
C'? Dokazte.



