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Jméno a piijmeni:

Piiklad 1 2 3 4 Celkem bodu
Body 6 6 6 6 24
Ziskéno

[6] 1. Bud {f,}>; posloupnost reilnych spojitych funkci definovéanych na intervalu (a,b), kde
—0<a<b< +4oco.

Zadefinujte tyto pojmy

(i) {fn} konverguje bodové v (a,b).
(ii) {fn} konverguje skoro v§ude v (a,b).
(iii) {f.} konverguje stejnomérné v (a,b).
(iv) {fn} konverguje v (C((a,)), [ - loc), kde [|flloc := sup e (a,p) [f(2)]
(v) {fn} konverguje v L>((a,b)).
1. Dokazte, ze (iii) <= (iv).
2. Ukazte, ze neplati: (i) = (iii).

3. Co iika Jegorova véta?.
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[6] 2. 1. Zadefinujte pojmy: interval v R?; charakteristickd funkce intervalu; schodovita funkce.
2. Vysvétlete zdkladni kroky konstrukce Lebesgueova integralu (bez dukazu).
3. Zformulujte Fubiniho vétu pro pifpad Q = RF x R®.
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3. 1. Zadefinujte plosny integral druhého druhu |, g f - dS veetné presnych predpokladi na
uvazovanou plochu S parametrizovanou zobrazenim ® = (9, @9, P3) : (a,b) X (o, 8) —
R3.
2. Vyjadrete plosny integral druhého druhu pomoci plosného integralu prvniho druhu.

3. Zadefinujte pojem Gramova matice a vysvétlete, jak tento pojem souvisi s plosnym
integralem prvniho druhu.

4. Zformulujte Gauss-Ostrogradského vétu a zadefinujte symboly, které se v popisu véty
vyskytuji.
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. Uved'te definice pojmu separabilni Hilbertiv prostor H.
. Zadefinujte prostor ¢5 a dokazte, ze je separabilni Hilbertiv prostor.
. Vysvétlete, zda (v jakém smyslu) je Lebesguetiv prostor L?(€) Hilbertiv prostor.

. Pro¢ je kazdy separabilni Hilbertuv prostor isometricky s prostorem £57



