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Jméno a piijmeni:

Piiklad 1 2 Celkem bodu
Body 12 12 24
Ziskéno

[12] 1. Bud Q C C oteviend a jednoduse souvisld (tj. souvisld "bez dér”).

1.

Zformulujte a dokazte tvrzeni, které charakterizuje vlastnost f € H(§2) pomoci tzv.
Cauchy-Riemannovych podminek.

. Dopliite tvrzent: Je-li f € H(Q) a f'(z) =0 pro kazdé z € C, pak . ... Tvrzeni dokazte.

. Pro f € H(Q), zaved'te primitivn{ funkci F' k f a ukaZte, Ze vami zavedend definice F'

nezavisi na volbé kiivky, kterd by se méla v definici F' objevit. Také ukazte, ze skutecné
vami zavedend funkce F' je primitivni k f v Q.

. Je-li f € H(Bg(2p)), co lze pak Fici o tvaru a konvergenci mocninné a Taylorovy fady

f v bodé zy. Uved'te viechny mozné tvary jakymi lze popsat koeficienty téchto fad.

. Jeli f € H(C) a existuje C' > 0 tak, ze |f(z)| < CR pro |z| = R a R >> 1 libovolné.

Co lze pak tici o tvaru f? Dokazte.

. Co znamend, ze f je meromorfni v . Zformulujte a dokazte reziduovou vétu.
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[12] 2. 1. Bud © C R? oteviend, m € C(Q2). Uved'te definice:
.« TeD/(Q);
e T, » T in D'(Q);
e mT proT € D'(Q);

®
* é)zigmjé?:cST pro Te DI(Q>
, @) . . . . .
Plati vztah Bacigi:j)@xs = axjg;aziT’ kde ¢,7,s € {1,...,d} jsou pevné, ale libovolné?

2. Pro f € L*(RY) zadefinujte Fourierovu transformaci f a rozhodnéte (tzn. dokazte nebo
uved'te protipifklad), zda plati:
o feL=®;
o [ eC®rY;
o [ eCe®Y;
o fe L'(RY).

Pro f € S(R?) odvodte vzorce pro A/\mf a Asf, kde Ayg := Z;jzl 6552)29 je Laplaceuv

operator aplikovany na funkci g proménné y.

3. Pro f, g : R? — R, zadefinujte jejich soucin fg a konvoluci f * g. Rozhodnéte (tzn.
dokazte nebo uved'te protipiiklad), zda plati:

e Jsou-li f, g € L'(R?), pak fg € L*(RY).
e Jsou-li f, g € L'(RY), pak f x g € L}(R?).

Napiste a dokazte vzorec pro Fourierovu transformaci konvoluce, tj. f * g.



