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Jméno a př́ıjmeńı:

Př́ıklad 1 2 3 Celkem bod̊u

Bod̊u 8 8 8 24

Źıskáno

1.[8] Bud’ f nerostoućı funkce na omezeném intervalu (a, b). Symbol f [(a, b)] označuje obraz (a, b) funkćı f .
Necht’

inf f [(a, b)] = −∞ a sup f [(a, b)] = A ∈ R . (1)

• Uved’te definici f [(a, b)] pomoćı matematických symbol̊u.

• Uved’te definici suprema množniny f [(a, b)], výše označenou sup f [(a, b)].

• Uved’te definici infima množniny f [(a, b)], výše označenou inf f [(a, b)].

• V situaci popsané v (1) rozhodněte, zda existuj́ı limx→a+ f(x) a limx→b− f(x) a pokud existuj́ı,
čemu se rovnaj́ı.

• Vaše tvrzeńı z předchoźıho bodu týkaj́ıćı se limx→a+ f(x) dokažte.

• Uved’te také obecnou definici (tj. zahrnuj́ıćı vlastńı i nevlastńı limity) symbolu limx→a+ f(x) = L,
kde L ∈ R∗.
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2.[8] • Zadefinujte primitivńı funkci F k dané funkci f : (a, b)→ C.

• Zformulujte věty o substituci (obě schémata) pro hledáńı primitivńıch funkćı.

• Obě věty dokažte.
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3.[8] 1. Uved’te definici složeného zobrazeńı g ◦ f pro dvě dané reálné funkce reálné proměnné značené f
a g. Součást́ı odpovědi je samozřejmě i stanoveńı předpoklad̊u na f a g, aby definice složeného
zobrazeńı měla smysl.

2. Zformulujte a dokažte větu o limitě složené funkce (za silněǰśıch předpoklad̊u na vněǰśı funkci).

3. Rozhodněte, který z následuj́ıćıch výrok̊u je pravdivý:

• Jestliže existuje limx→0

√
f(x), pak existuje limx→0 f(x).

• Jestliže existuje limx→0 f(x), pak existuje limx→0

√
f(x).

• Jestliže existuje limx→0 f(x), pak existuje limx→0 sign f(x)

Svou odpověd’ vždy od̊uvodněte.

4. Zformulujte a dokažte větu o derivováńı složeného zobrazeńı g ◦ f .


