NOFY151, ZS 2019-2020 Teoreticka ¢ast zkouskové pisemné prace 7. tnora 2020

Jméno a ptijment:

Priklad 1 2 3 Celkem bodu
Bodu 8 8 8 24
Ziskéano

[8] 1. Bud f nerostouci funkce na omezeném intervalu (a,b). Symbol f[(a,b)] oznacuje obraz (a,b) funkef f.
Necht
inf f[(a,b)] = —c0 a sup f[(a,b)] = A €R. (1)
e Uvedte definici f[(a,b)] pomoci matematickych symbola.
e Uved'te definici suprema mnozniny f[(a,b)], vySe oznacenou sup f[(a,b)].
e Uved'te definici infima mnozniny f[(a,b)], vyse oznacenou inf f[(a,b)].

e V situaci popsané v (1) rozhodnéte, zda existuji lim, .+ f(x) a lim,_;,— f(z) a pokud existuji,
¢emu se rovnaji.

e Vage tvrzeni z predchoziho bodu tykajici se lim,_,+ f(x) dokazte.

e Uved'te také obecnou definici (tj. zahrnujici vlastni i nevlastn{ limity) symbolu lim, .4 f(z) = L,
kde L € R*.
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[8] 2. e Zadefinujte primitivni funkci F k dané funkci f : (a,b) — C.
e Zformulujte véty o substituci (obé schémata) pro hleddni primitivnich funke.

e Obe veéty dokazte.
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[8] 3. 1. Uvedte definici slozeného zobrazeni g o f pro dvé dané redlné funkce redlné proménné znacené f
a g. Soucasti odpovédi je samoziejmé i stanoveni predpokladi na f a g, aby definice slozeného
zobrazeni méla smysl.

2. Zformulujte a dokazte vétu o limité slozené funkce (za silnéjsich predpokladi na vnéjsi funkei).
3. Rozhodnéte, ktery z nasledujicich vyroku je pravdivy:
e Jestlize existuje lim, ¢ \/m, pak existuje lim,_,o f(x).
o Jestlize existuje lim,_,o f(z), pak existuje lim,_,o v/ f(x).
o Jestlize existuje lim,_,o f(z), pak existuje lim,_,¢ sign f(x)
Svou odpovéd vzdy odivodnéte.

4. Zformulujte a dokazte vétu o derivovani slozeného zobrazeni g o f.



