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Jméno:
Priklad 1 2 3 4 5 Celkem bodu
Bodu 6 6 6 6 12 36
Ziskano

[6] 1. Pro a # 0, 8 # 0 spoctéte limitu

H «
lim In (1 + sin (7z ))

z—1 8 —1
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[6] 2. Spoctéte limitu posloupnosti
(L) ()™

lim

T () P
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[6] 3. S vyuzitim identity cos?z = (1 + cos2x) /2, spoététe primitivni funkci

F(z)= /m2 cos* x dx

na maximalnim mozném intervalu (a ten urcete).
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[6] 4. Spoctéte primitivn{ funkci

na maximélnich moznych intervalech (a ty urcete).




[12]
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5. Vysetfete prubéh funkce f(x) dané predpisem

fl@)=In(1-|z—2%).

Reseni:
Funkce je definovana pro x € R, ktera zaru¢i nezapornost vyrazu 1 — ’x — 332‘. Pozedujeme tedy

1—’x—x2‘>0. (5)
Odstranime absolutni hodnotu. Jest

—(z —x?), z € (~00,0)
‘$—1‘2’= (x —z3), z€][0,1]
—(z—2?), z€(1,+00).

Na intervalu z € [0, 1] se tedy podminka (5) redukuje na
l1—z+2%>0.
Rovnice 1 — z + 22 = 0 nemé realné feseni, vyraz 1 — z + 22 je tudiz vzdy kladny. Na intervalech (—o0,0) a (1, +00)

se podminka (5) redukuje na
l+z—22>0.

S

Resenfm rovnice 1 + 2 — 22 = 0 jsou T19 = H[‘/g, a nerovnost 1 + 2 — 22 > 0 proto plati pro = € (1_2 ) 1+2‘/5>,

pricemz prunik tohoto intervalu s intervaly (—oo,0) a (1, +00) je (1_2‘/5, O) a (1, %) Celkem proto dostavame, ze

definiéni obor funkce je

2 72

Df:<1—\/5 1+\/5>.

Funkce je na definicnim oborou spojita, protoze je slozenim spojitych funkci. Funkce neni periodickd, neni suda ani
lichd, limity v krajnich bodech definiéniho oboru jsou

li = —co.
p= 71121\/5? f(x) =

Jest

In(l-|z—2?|)=ln(l-jz(l-2)){h(l-2z(1-2), z€[0,1]

Spoc¢teme prvni derivaci

—2z+1 1-v5
14+z(1—x)’ T e ( 2 ,0) )

d o
a(lﬂ(l—’ﬂl—xz‘)): %, 336(0,1),

—2z41 1+v5
m, T € (1, ) o

Derivace neni definovana v bodech z = 0 a x = 1, limity derivace jsou

. / _
hmif (.’E) - $17

z—0

. / _
g 1) =1,

derivace je nulovd v bodé x = % Ze znaménka prvni derivace plyne, ze

rostouci, x € (1’2‘/5,0) )
klesajicf, =€ (0,1),
rostouci, x € (%, 1) ,
klesajici, x € (1, 1+2‘/5) .

f(z) je

7 vyse uvedeného plyne, ze funkce bude mit lokalni minimum v z = % Je rovnéz jasné, ze funkce bude mit globédlni
maximum v bodech x =0 a £ = 1 a hodnota funkce v téchto bodech je rovna 0.
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Obréazek 1: Prubéh funkce In (1 — |:L' — 2 |)



