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Jméno a pfijmeni:

Priklad 1 2 3 Celkem bodii
Bodi 8 8 8 24
Ziskéno oboov tﬂMt

[8] 1. e Ziormulujte tvrzeni o derivovdni podilu dvou funkei g, h v bodé z intervalu (a, b).
e Bud f: (a,b) & R dand prostd funkce, zobrazujici (a,b) na (A, B) C R. Uved'te definjci funkce
S, inverzni funkee k funkci f (samoziejmé véetné definiéniho oboru a oboru hodnot).
o Uved'te definici funkce cotg (kotangens) a vyéet jejich vlastnosti: definiéni obor, spojitostYmonoténii
a vzorecek pro derivaci, vée s krdtkym vysvétlenim, odkud tyto vlastnosti plynou.
o Uvazujte funkci cotg ziZenou na interval (0,7). Vysvétlete, proé k této funkci existuje funkce
inverzni, oznaéme ji, jak je zvykem, arccotg := (cotg J(B.ﬂ]}_l'

e Zformulujte pfesné vétu o spojitosti a derivovini inverzni funkce (véetné vzorecku pro derivaci
1), ve tvaru vhodném pro vypoéet {odvozent) vzorecku pro funkei arccotg. K zjednoduseni by

mél stacit vztah sin? z + cos®z = 1.
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8] 2. e Ziormulijte Lagrangeovu vétu o stiedni hodnoté. Naznaéte hlavnf ideu dikazu. t&_]'

o Lze poniit Lagrangeovn vétu o stiedni hodnoté pro funkei 22|z| na intervalu (—1,1)7 Zdﬁ"ﬂdﬂéﬁ‘--
Nakreslete peélivy nadrtek situace. 3

o Zadefinujte pro f : {a,b) — R jednostrannon derivaci f'(a-+) a predpokladejte, Ze f'(x) existuji pro
z € (a,b). Uved'te podminku na funkei f, kterd stadi k tomu, aby platilo '1-)

fllat) = lim f(z). (1)
™M)

o Tvrzeni zarudujici platnost (1) zformulujte a dokadte.
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[8] 3. Rozhodnéte, zda plati tyto ekvivalence (pokud plati néjakéa implikace, tak ji dokaZte, pokud si myslite,
ze neplati, uved'te protipitklad):

1. Funkce [ md v zp € B® limitu <= existuje F5{xrg) na kterém je [ omezend.
2. f'=o) < 0 pro viechna zg € (a,b) <= [ jev (a,b) nerostouci.
3. Funkee f ma v zo € (a,b) lokdlni minimum a f'(z;) existuje = f'(z0) = 0.

Souéasti fefeni jsou i definice pojmi, které se ve vyie uvedenych tvrzenich vyskytuji.
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