NMFM332 — Statistika pro finan¢ni matematiky 2

Markovské retézce 11 Cvicenie 7 | 03.04.2023

Priklad 1: Necht homogenni Markovuv fetézec ma matici pravdépodobnosti pfechodu
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a) Klasifikujte stavy fetézce.
b) Urdete stacionarni rozdéleni (pokud existuje).
c¢) Najdéte limitni rozdéleni (pokud existuje).

Piiklad 2: Necht homogenni Markovuv fetézec mé matici pravdépodobnosti piechodu
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a) Klasifikujte stavy Fetézce.
b) Najdéte stacionarni rozdéleni (pokud existuje).
c¢) Urcete limitni rozdéleni (pokud existuje).

Priiklad 3: Necht homogenni Markovuv fetézec ma matici pravdépodobnosti piechodu

O O Ol
= O O

N[ O
O ONF|—

a) Urcete matici pravdépodobnosti pfechodu po dvou krocich P®,

b) Piedpokladejme, Ze podateéni rozdéleni je rovnomérné (kazdy stav ma stejnou pravdépodobnost). Jaké
je rozdéleni v Case n = 27

¢) Pfedpokladejme, Ze pocatecni rozdéleni p = (1,0,0,0). Jaké je rozdéleni v ¢ase n = 27

d) Klasifikujte stavy fetézce.

e) UrCete stacionarni rozdéleni (pokud existuje).

Priklad 4: Mé&me tii piihradky, do kterych umistujeme kulicky. Kazda pfihradka miize obsahovat ma-
ximalné jednu kulicku. V kazdém casovém okamziku vybereme rovnomeérné nahodné jednu z prihradek.
Pokud neni obsazena, vlozime do ni kulicku. Pokud je obsazena, s pravdépodobnosti % z ni kuli¢ku ode-
bereme a s pravdépodobnosti % kulicku ponechdme. Ozna¢me X,, pocet obsazenych pfihradek v ¢ase n.
a) Urcete matici pravdépodobnosti pfechodu.

b) Klasifikujte stavy Fetézce.

c¢) Predpokladejte, Ze pocatecni rozdéleni je rovnomérné a spoctéte absolutni pravdépodobnosti po jed-
nom kroku.

d) Najdéte stacionarni rozdéleni (pokud existuje).

e) UrCete limitn{ rozdéleni (pokud existuje).

Priklad 5: Slimak leze po nekoneéné vysokém stromé, za kazdou hodinu s pravdépodobnosti % vyleze
nahoru o jeden centimetr a s pravdépodobnosti % sklouzne dolti o jeden centimetr. Pokud je na zemi,
popoleze o jeden centimetr nahoru s pravdépodobnosti 1. Ozna¢me X,, vysku v centimetrech, ve které se

slimék nachézi po n hodinach.

a) Urlete matici pravdépodobnosti pfechodu a najdéte stacionarni rozdéleni (pokud existuje).
b) Klasifikujte stavy fetézce.



