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2. Cviceni

1. Dokazte:
a) Pro neN plati: 2">n a 3" >n?
1
b) Pro n=2,3,... plat{: — > /n.
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e) Pro neN plati: 1+g§
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2. Dokazte pro vSechna n € N:

3. Dokazte, ze Bernoulliho nerovnost
(1+2)">14+nx

plati dokonce pro v8echna z > —2 an € N.
Napovéda: Dokazte pfimo, Ze nerovnost plati pro vSechna x > —2 a n = 1,2 a provedte induk¢ni krok
odnkn+2.
4. Necht A,BCR, A,B# () a A a B jsou omezené. UkaZte, Ze
a)sup({a+b:a€ Abe B}) =sup A+ supB,
b) inf({a —b:a € A,b € B}) =inf A —sup B,
c¢) sup(A U B) = max(sup 4, sup B).
Existuje analogie k ¢) pro sup(AN B)?

5. Necht M je neprazdna mnozina a f : M — R, g : M — R budiz omezené funkee, t.j. f(M) C R a
g(M) C R jsou omezené. Dokazte, Ze

(#)  sup(f(z)+g(x)) < sup f(x) + sup g(z),

zeM zeM reM
sup (f(z) +g()) > sup f(z) + inf g(z),
zeM reEM xeM
sup (f(z) - g(z)) < sup f(z) — inf g(x).
rxeM reM xeM

Plati v (#) obecné i opa¢né nerovnost?



10.

. Bud A, B, C libovolné vyroky. Dokazte, Ze vyroky

a) [([A&B)VC] < [(AVC)&(BVC)]
b) [(AV B)&(C] < [(A&C) V (B&C))
¢) [FA = B)&(-B)] = A

jsou vzdy pravdivé.

. Dokazte, ze N a Q maji stejnou mohutnost - tedy zkonstruujte bijektivni zobrazeni mezi N a Q.

. Dokazte:

a) Mnozina v8ech koneénych podmnozin N je spocetné.
b) Mnozina v8ech kone¢nych posloupnosti pfirozenych ¢isel je spocetna.

¢) Mnozina viech (nekone¢nych) posloupnosti s prvky 0 a 1 neni spocetna.

. Dokazte:

24 p2 b
a) Pro vSechna a,b > 0 plati 4/ a4 ; > a—2i— > vab.
b) Pokud n € N a /n € Q, pak jei/n € N.

Udejte piedpis pro fo fa fo fo f, pokud f(z) = 1.
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