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Teorie

Véta 1 (prvni véta o substituci). Necht a,b,«, 5 € R*, a < b, « < . Necht F je primitivni
funkce k f na (a,b). Necht ¢ je funkce definovana na intervalu (o, 3) s hodnotami v (a,b),
ktera ma v kazdém bodé (a, 8) vlastni derivaci. Pak

/ F(o(@)e (@) dz € F(p(x)), = € (. B).

Véta 2 (druhé véta o substituci). Necht a,b, o, 8 € R*, a < b, a < . Necht ¢ : (o, 5) —
(a,b) ma v kazdém bodé nenulovou vlastni derivaci a ¢ ((o, 8)) = (a,b). Necht f je funkce
definovana na intervalu (a,b) a plati

/ Fe®)e ()t S G(t), te (aB).

Pak
[H@a C6 @), we @b,

Hinty
2 o 1
cos“xr = ————
1+ tan?x
cosh?x —sinh?z = 1

cosh? z + sinh? 2 = cosh(2z)

T

. et —e sinh z e —e
sinhg = ——— tanhz = =
2 cosh x et + e %
et +e T cosh x et +e %
coshy = ——— cothz = — =
2 sinh z et —e %

1 1
argsinhz = In <x+ :c2+1) argtanhz = ln<1+$>
—x
n

2
1 1
argcoshz = In <x+\/x2—1> argcothx:§l <x+ )

r—1
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Priklady
Urcete primitivni funkei k funkei f(z) na v8ech intervalech, kde PF existuje.

1. ¥ Smés
(a) f(z) = sin V&

5
VA —T7+3

2. (% Goniometrické substituce

(b) f(=)

(a) f(z) =422 (©) flz) = Zji,wo
1 1
(b) f(z) = (1= 232 (d) f(z) = (2 + a2 a>0
Bonus

Nasledujici priklady jsou pouze bonusové a nebudou soucésti zkousky.

Vice informaci o hyperbolickych funkcich lze najit tu (cviceni 2): https://www.karlin
.mff.cuni.cz/"kuncova/historie33.php

3. © Hyperbolické:
(a) f(z)=va*+2%a>0 () f(x) = z?
(b) f(z)=

a>0

Va2 + 22’

‘- roqou guis» = T (97)

2Uysoov = z (p¢)
1qsodg N =z (1)

quiso =z (qg)
((zg)ysoo + [)% =& ,Ysod
1quiso = z (Bg)

ﬂ =1 Zu'gq + T
jue)D OQOU 2YUISD = T (Pg)
PgUIS—T  _ jus—T
L(pus+1) T ous+l

1500 oqau 2uls = Z (qg)

1500 oqau g uls = T (®BY)

%ﬂ'f‘I—zl"‘#—sﬂ:% sed

T = 47 &pay ‘zy =1 (P1)

(T — Ul =2 £poy ‘z2 + TN =1 (o1)
£+1 _ gt

i e

B/(L+ D) =T Apey L — ap N =1 (1)

T = ;3 Apoy ‘@M (e1)
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