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Dnesni cile
e Rozezname, kdy pouzit per partes a kdy substituci.

e Metodu per partes zvladneme aplikovat i na specifické pripady, jako je [ 1-log z (nasobeni
1) nebo na [ sinze® (2 per partes a odectent integralu od obou stran).

o U véty o substituci spravné ur¢ime intervaly v podminach.

e Rozezname, kdy je potieba integral slepit. Nasledné jej spravné slepime.

Teorie

Véta 1. Necht f je spojita funkce na otevieném intervalu I. Potom f mé& na I primitivni
funkci.

Véta 2. Necht f, F' jsou spojité funkce na otevieném intervalu I. Necht ¢ € I a necht navic
F'(z) = f(z) pro kazdé x € I \ {c}. Pak I’ = f na I.

Algoritmus pro lepeni

1. Zintegrujeme funkci zvl1ast na kazdém intervalu, kde to umime. (Intervaly nam da
predpis funkce, odmocnina, absolutni hodnota, max/min, sgn, Véta o substituci. .. )

2. Zkontrolujeme, na jakém otevieném intervalu je funkce f spojita - tam budeme hledat
PF. Najdeme body, kde se funkce musi slepit.

3. Spocteme limity zleva a zprava a upravime jednotlivé konstanty tak, aby vysledek byl
spojity.
4. Aplikujeme vétu 2 - ta rika, Ze jsme to slepili spravneé.
Priklady
Urcete primitivni funkei k funkei f(z) na vSech otevienych intervalech, kde primitivni funkce

existuje.

1. Per partes vs. Substituce

(a) /arctana:da; (f) %/\/ﬁdx (k) /ln(a:+ 14 22)dx

(b) Q?/ cols:cdx (&) / whe (1) / sin(Inz) dz
(c) /cotgmdx (h) @/CS(;ZS; dx
(d) /mlnizdz (i)%/m/g;iﬂdm
(e)

sinz + cos
e ——dx () /:Uarctanxd:): (n) /e‘w sin bz dz
Vsinx — cosz

(m) /x"lnxdx, n#—1
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= || (e) f(x) =|sinzl

(f) f(xz)=|sinz + cos x|

= eIl (g) ® f(z)=+1—sin2z
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