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7.4.5. P¥iklad. ® Necht ¥ a, je fada s kladnymi ¢leny aa € R, € € (0,00) a {bn}
omezena posloupnost redlnych ¢isel. Predpokladejme, Ze

an a by
—l+;+n—1—;;, HEN.

An+1
Dokaite, ze pokud @ > 1, fada }_a, konverguje, pokud a =< 1, pak fada }_ay
konverguje.

Reseni. Pokud a € R\ {1}, lze pouzit Priklad 3.8.1. Diky predpokladu mame

limn( - —|)= lim (a+—b~f~)=a,

n—oo An41 n—o00 ne

a tedy fada }_ a, konverguje pro a > 1 a diverguje proa < 1.
Pokud a = 1, plati diky Prikladu 5.6.43

lim nlogn( . _l—l): lim

n—00 An+1 n n—00 neé

Tedy existuje ng € N takové, ze pron € N, n = ny, plati

Qn 1
nlogn -1-=]<1.
An+1 n

Z Ptikladu 7.4.4 nyni plyne divergence dané fady. Fy

by logn —0.

7.5. Pocetni priklady k Taylorovu polynomu

7.5.1. Priklad. S pfesnosti 107* vypoitejte cos(0,1).

Rejeni. Polozime f(x) = cos(x), x € R. Potom zfejmé pro kazdé k € N U {0}
ax € R plati | f®)(x)| < 1. Podle Véty 7.1.18 tedy proa = 0,x = 0,1 a M = 1 tedy
plati

(0‘])n+l

—T/0
[£0.1) = T,>7(0,1)] < D

Pron = 3 tedy plati

|£(0.1) = T{°0.1)] < 1074,
Pribliznou hodnotu cos(0,1) s pozadovanou presnosti obdrzime jako hodnotu Ta-
ylorova polynomu funkce kosinus fadu 3, tedy

R
2

01 =1- =0,995.

a

Jak jsme jiz uvedli vy3e, Tayloriiv polynom lze v urcitych pripadech pouzit
k vypoctu limit funkei ¢i posloupnosti nebo k vySetfovani konvergence ¢iselnych
rad. Tyto postupy nyni ilustrujeme na n¢kolika prikladech.
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