
P�r��klady na 4. a 5. t�ydenHenri Lebesgue a jeho integr�alFubiniho v�eta, v�eta o substitu
i1. P�reve�dte R
 f(x + y)dxdy na jednodu
h�y integr�al, jestli�ze f je spojit�aa 
 = f(x; y); jxj+ jyj � 1g.2. P�reve�dte R
 f(x � y)dxdy na jednodu
h�y integr�al, jestli�ze f je spojit�a a
 je ohrani�
eno k�rivkami xy = 1, xy = 2, y = x, y = 4x, x, y > 0.3. P�repi�ste R 10 (R 1y f(x)dx)dy pomo
�� jednoho integr�alu.4. Ur�
ete plo�sn�y obsah �
�asti roviny omezen�e n�asleduj��
��mi k�rivkami:a) (x2 + y2)2 = 2a2(x2 � y2)b) (x3 + y3)2 = xy
) x+ y = a, x+ y = b, y = �x, y = �x, 0 < a < b, 0 < � < �5. Ur�
ete objem t�elesa omezen�eho n�asleduj��
��mi plo
hami:a) x+ y + z = a, x2 + y2 = R2, x = 0, y = 0, z = 0, a � Rp2 > 0b) z = xy, z = 0, x+ y + z = 1
) z = x2 + y2, x2 + y2 = x, x2 + y2 = 2x, z = 0d) z = e�(x2+y2), z = 0, x2 + y2 = R2e) x2a2 + y2b2 + z2
2 = 1, x2a2 + y2b2 = z2
2 , a, b, 
 > 0f) (xa + yb )2 + z2
2 = 1, x = 0, y = 0, z = 0, a, b, 
 > 0g) (x2 + y2 + z2)3 = 3xyz6. Spo�
t�ete n�asleduj��
�� integr�aly:a) RR2 e�(x2+y2)dxdyb) R
 x�py�qdxdy, 
 = f(x; y); xy � 1; x � 1g
) R
(x+ y)�pdxdy, 
 = f(x; y); x+ y � 1; 0 � x � 1g7. Najd�ete sou�radni
e hmotn�eho st�redu homogenn�� desky ohrani�
en�e x 23 +y 23 = a 23 , x, y, a > 0.8. Najd�ete momenty setrva�
nosti Ix a Iy homogenn�� desky s hustotou% = 1 ohrani�
en�e (x� a)2 + (y � a)2 = a2, x = 0, y = 0, 0 � x � a.



9. Najd�ete sou�radni
e hmotn�eho st�redu homogenn��ho t�elesa ohrani�
en�ehox2a2 + y2b2 = z2
2 , z = 
, a, b, 
 > 0.10. Kruhov�y v�ale
 s osou ve sm�eru osy z kart�ezsk�y
h sou�radni
 je napln�enplynem, jeho�z hustota se �r��d�� barometri
kou formul��% = %0exp(�%0p0 gz) ;kde p0 je tlak na spodn�� z�akladn�e z = 0, g je t��hov�e zry
hlen��. V�y�skav�al
e je h, polom�er R. Ur�
ete hmotnost vzdu
hu ve v�al
i.


