Matematika pro ekonomy
Domaci ukol 13
Prubéh funkce II

Vysetfete prubéh funkce, tj. najdéte jeji definiéni obor, urcete pfipadnou sudost/lichost,
kdy je f kladna/zapornd, pruseciky s osami (pfipadné hodnoty v jinych dilezitych bodech),
limity v krajnich bodech Dy, derivaci funkce a jeji nulové body, lokalni a globalni extrémy,
intervaly monotonie, asymptoty, druhou derivaci, oblasti konvexity, konkavity a inflexni
body, nakreslete graf funkce. Vse fadné zduvodnéte.

Priklady jsou vybrany ze zavéreénych testi z minulych let.

1. f_*fQ 5. @) 9. I
2, ¢T84 g (32 4 2+ 1)e”  10. ze ™
3. 7. Lz 11. \/z(2z — 16/Z + 32)
4. In(4—2?%) 8. @2 12. /z(z — 3)?
Reseni:
1. Dy =R — {1}, kofeny nejsou, IE@W =0, lim =400, lim = —o0, lim = 4o0,

T——+00 r—1— r—1+

klesd v (—o0, 1), (1,2), roste v (2, +00), konvexni v (1, +00), konkdvni v (—o0, 1), asymptota
y=0v —oo0.

2. Dy =R, kofeny nejsou, f > 0 vSude, lim =0, roste v (—o00,4), klesé v (4, 400),

li
xr—=+00

konkévni v (4 — %, 4+ g), konvexni v§ude okolo, asymptota y = 0 v t+oo0.
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3. Dy =R —{-1}, kofeny nejsou, lim =0, lim = —oo, lim = —oo, lim =
T—+00 T——00 T——1— r——1+

,—1), klesd v (—3

+00, roste v (—oo -3,

(—o00, —1), asymptota y = 0 v 4o0.

—1),(—=1,400), konvexni v (—1,+00), konkdvni v

4. Djy = (-2,2), suda, kofeny: /3, lirg2 = —oo, roste v (—2,0), klesa v (0,2),
Tr—

konkévni vSude.



5. Dy = R — {0}, lich4, lim = 0, lim = Foo, roste v (—e,0),(0,e), klesa v
Tx—Fo0 z—0+
(=00, —e), (e, +00), konvexni v (—e%2,0), (e%/2, +00), konkavni v (—oo, —e3/2), (0, e3/?),
asymptota v £oo: y = 0.

6. Dy =R, f(x) >0vR, lim =0, 115rr1 = +00, roste v (—o0, —3), (—1, +00), klesa
r——00 T— 100

v (=3, —1), konvexni v (—o0, =3 — v/2), (=3 + /2, +-00), konkdvni v (=3 — /2, =3 + /2),

asymptota v —oo je y = 0, v +00 neni.

7. Dy =Ry, lim =0, lim = —oo, roste v (0,1), klesa v (1,+00), konvexni v
T——+00 r—04+

(€12, +00), konkavni v (0,e!/?), asymptota v 4+o00: y = 0.
8 Dy =R, lim = +oo, lim = 0, roste v (—2,0), klesa v (—o0,—2), (0, +00),
T——00 T—+00
konkavni v (—v/2,v/2), konvexni jinde, asymptota v +oco je y = 0.




9. Dy =(—00,—2)U(-2,2)U(2,+00), licha, lim = —oo, lim =400, lim =0
T—+2— r—+24 x—=o00
klesd v (—o0, —2), (—2,2), (2, 4+00), konvexni v (-2, 0), (2, +00), konkavni v (—oo, —2), (0, 2)
asymptota v oo je y = 0.
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10. Dy = R, lichd, lim = 0, roste v (=2, %), Klesd v (—00, —¥2), (L2, +00),

konkavni v (—oo, —\/g), (0, \/g), konvexni ve zbylych intervalech, asymptota v doco: y = 0.
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11. Dy = (0,+00), kofeny: 0, 16, xgrfm = 400, roste v (O,%),(l(ﬁ,—i—oo), klesd v
(1£,16), konkéavni v (0, 18

, 7, konvexni v (?, +00), asymptota neni.

12. Dy = (0,+00), kofeny: 0,3, lim = o0, roste v (0,2),(3,+00), klesa v (£,3),
r—

+oo '5
konkavni v (0, 3+§\/g’ konvexni v (3'%7‘/6, +00)

, asymptota neni.
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