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1. (1 bod) Vyšetřete bodovou, stejnoměrnou a lokálně stejnoměrnou konvergenci
posloupnosti

fn(x) =
x

n
ln

x

n

(a) na (0, ε)

(b) na (ε,+∞)

2. (1 bod) Uvažujme posloupnost funkcí

fn(x) =

{
1 pro x ∈ ⟨n2 − n, n2 + n⟩
0 pro x /∈ ⟨n2 − n, n2 + n⟩

a dále posloupnost funkcí gn(x) = nαfn(x), vše pro x ∈ R, α ∈ R.

Vyšetřete bodovou, stejnoměrnou a lokálně stejnoměrnou konvergenci posloupností
fn(x), gn(x) na R v závislosti na parametru α.

Pro která α ∈ R platí

lim
n→∞

∫ ∞
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gn(x)dx?

3. (1 bod) Vyšetřete bodovou, stejnoměrnou a lokálně stejnoměrnou konvergenci řady
∞∑
n=1
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n+ 2
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3
√
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v R.

4. (1 bod) Uvažujme řadu
∞∑
n=1

(−1)n
n3x

1 + n4x2

pro x ∈ R+. Rozhodněte o platnosti tvrzení:

(a) Řada konverguje stejnoměrně na R+

(b) Řada konverguje stejnoměrně na (0, 1⟩

(c) Řada konverguje stejnoměrně na ⟨1,∞)

(d) Řada konverguje lokálně stejnoměrně na R+


