Matematicka analyza pro informatiky, LS 18/19
Priklady na cviceni 6 (29.3.2019)

Spoc¢téte primitivni funkce vhodnou substituci, u kazdého piikladu zjistéte definiéni obor ptuvodni (Dy) a primitivni
funkce (D), a pokud bude tfeba, pouzijte ,lepeni“.
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Resent:
1. Substituci y = tgz pievedeme na [ mdy a dopoctenim ziskdme funkci F(z) = % arctg(th:‘:) — T

Tato funkce vSak neni definovdna v bodech tvaru 7 + k7 a nejde v nich spojité dodefinovat, oviem pivodn{
integrovand funkce je definovand a musi mit primitivnl’ funkci v celém R. Proto ,lepime“: na kazdém intervalu
spojitosti posuneme fuknci F(z) o konstantu (kterou uréime jako rozdil limit v bodech nespojitosti zleva a
zprava) a v pifslusnou hodnotou dodefinujeme i v bodech nespojitosti, takze vysledna primitivn{ funkce v R je:
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Substituci y = ,/i_fg prevedeme na fﬁ%dy, a dopocteme F(z) = Qarctg,/% — %ngi:g a

Dy = Dp = (2,3).

Resenti lze zapsat mnoha zpisoby: F(z) = = + e +1 =+ mﬂ:ﬁ =x+ % =rv+ g =

r+ 1COZS“;9” (zkuste je na sebe vzajemné prevést). Lze reéitljednak substitucf y = tg 5, ¢imz to pfevedeme na
— 1 inz—1 _ i 1 — —

f W Nebo tieba trikem hlfllr;j:-l =1- sin z+1 iiﬁi—l =1+ CSOISQILE T cosZz Df - DF =R- {_g +2k‘ﬂ-}

2l arctg \/£=3 + 1(z — 6)(2z + 3),/2=2 a Dy = Dp = (3,6).

1 71n (L_:% -3 L arctg(sin x). Staci y = sin z, univerzalni substituce y = tg & 5 zde vede na velmi Skaredé vyrazy.

Dy=Dp—r- (% + 2kn).
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2 arctg( % ). Ta ma ovSem mens{

Substituce y = tg 5 vede na J a vyjde primitivn{ funkee F(z) =
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definiéni obor (nez Dy = R), musime tedy lepit:

x € (—m + 2km, w + 2kn)
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