Cviceni 22. 3. 2013

Diky ¢inské zbytkové vété vime:

Z*aI.

ap — Z*al X Z*ag X o+ X Z*ak.
P17 Py Py Pa Py

Pro p liché prvocislo je (Zpn)* =~ Zyn-1(,—1), pro dvojku mame Z3 trividlni,
Z}; dvouprvkovou a v ostatnich piipadech

(Zgn) ~ ZQ X ZQn—?.

Pro n > 2 lze kazdy prvek Zyn pséat ve tvaru (—1)?5°. Tyto skutecnosti maji
mnoho praktickych pouziti.

Pi#iklad 1 (z minule). Najdéte véechna M takovd, ze M7 = M (mod 141).
Priklad 2. Sestrojte isomorfismus grup:
1. Zi5 a Zg X Zs,
2. Zis a Zsa,
3. Z% a Zsg,
4. Zks a Lo X Ly X Zs.
Priklad 3. Najdéte vsechny prvky, které generuji grupy:
1. 7%,
2. Zi.
3. Zty,
4. Zig-

Piiklad 4 (Eulerova véta nenf optimélni). Jaké nejmensi e € N muzeme zvolit,
aby platila véta: ,Pro kazdé a nesoudélné s 91 plati a® =1 (mod 91)“?

Piiklad 5. Cislo n se nazyvé Carmichaelovo &slo, pokud n neni prvoéislo, ale
plati Va, (a,n) =1 = a" ! =1 (mod n). Dokazte, ze ¢islo 3 - 1117 = 561 je
Carmichaelovo éislo.



Priklad 6 (opakovéani z prednasky). Dokazte, ze pro kazdé n > 1 plati
52 =1 427! (mod 2™).
Co z toho plyne pro fad prvku 5 v grupé 75,7
Kreativni ulohy

Priklad 7. Bud n > 1. Dokazte, Ze grupa Z je cyklicka, pravé kdyz n ma tvar
2, 4, p™ nebo 2p™ pro p liché prvocislo.



