Cviceni 24. 5. 2013

Ukézeme si, jak urcit d ze znalosti (e, N) pokud N je sou¢inem dvou podobné
velkych prvocisel a tajny exponent je maly, konkrétné 0 < d < %N 1/4 (atok
pochdzi od M. Wienera).

Véta 1 (Legendre, 1798). Necht a,b,c,d € N jsou takovd, Ze
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Potom zlomek 4 je néktery z konvergentii fetézového zlomku pro a/b (viz de-

monstrace na tabuli).

Pro nés bude dnes dulezité, ze konvergenty retézového zlomku pro a/b se
daji snadno spocitat a je jich faddové log, b.
Vime, ze existuje k, ze ed — kp(N) = 1 v Z. Budeme piedpoklddat:

e N =pqproq<p<2q

e 0<e<p(N)

e 0<d<iN/A
Piiklad 1. Dokazte, ze [N — ¢(N)| < 3v/N.
Piiklad 2. Dokazte, ze

e_k’<3’f
N d|~ dJN’
Piiklad 3. Dokazte, ze
e_k_1
N d| 2482

Piiklad 4. Ukazte, jak z piedchoziho piikladu a Legendreovy véty efektivné
spocist d.

Piiklad 5. Zjistéte d, pokud zndte e = 7915, N = 12091 a vite, ze N je
souc¢inem dvou podobné velkych prvocisel a d < 1/3\4/N . Postup: Najdéte
Fetézovy zlomek pro e/N, jeden z konvergenti bude mit tvar k/d, kde plati
ed — kp(N) = 1. Potom je tfeba testovat, které z nalezenych d skuteéné fun-

guje.



