Cviceni 17. 5. 2013

Dobra aproximace ¢isla a € R je zlomek p/q takovy, ze chyba gla — p/q|
je minimalni moznd pro jmenovatele < ¢ (aby ndm sedéla korespondence s
fetézovymi zlomky, tak dodatecné prohldsime 1/0 a |«] za dobré aproximace).
Posloupnost konvergentu fetézového zlomku pro a a dobré aproximace jedno

jsou: Pokud [ag; a1, ag, .. .] je Cisty Fetézovy zlomek pro «, tak i-td4 dobré apro-
ximace « je rovna [ag; a1, az, ..., a;—1].
Ze zépisu [bo; b1, ba, .. .] muzeme spocitat konvergenty r;/s; pomoci rekur-

zivniho vztahu:

ro = 1, So = 0
T = bo, So — 1
ri =Ti—1bi—1 + T2
8; = 8i_1bj—1 + 5;_2

Priiklad 1. Napiste pomoci vztaht vyse posloupnost konvergentu fetézového
zlomku:

1. [1;1,1,1,1]
2. [1;1,2,2]
3. [1;4,6,17
4. [1;56,2,3

Priklad 2. Najdéte prvni tii dobré aproximace (divnd aproximace 1/0 je nult4,;
tu vynechejte) ¢isla:

1. 13/21

2. 115/37

3. V7

4. e (pokud mate kalkulacku)

Piiklad 3. Jaké a/b byste doporuéili jako pfiblizné feeni rovnice 2%/° = 2/3,
aby b < 307

Priklad 4. Jak spolu souvisi vyjadreni a a 1/a ve tvaru fetézového zlomku?



Pi#iklad 5. Dokazte, ze pokud je p/q, ¢ > 1 dobrd aproximace né&jakého a, tak
jsou p a g nesoudélna.

Piiklad 6. Zformulujte souvislost mezi poslopnosti konvergent fetézového zlomku
pro a/b a ¢isly vystupujicimi v Euklidové algoritmu pro vypocet NSD(a,b).

Kreativni priklady

Priklad 7. Najdéte ¢islo « a jeho dobrou aproximaci p/q tak, aby platilo

Priklad 8. Odhadnéte shora, jak rychle v zavislosti na n klesd ¢islo |a—p,, /qn|,
kde p,/gn je n-ty konvergent fetézového zlomku



