Cviceni 22. 3. 2012

Méme zadany polynom t(x) stupné k v Z, a chceme zndt kotreny. Pokud je n
prvocislo, tak vime, Ze ¢(x) mé nejvyse k kofent (pro n slozené to platit nemus).
Vzdy ale plati x =y (mod n) = t(z) = t(y) (mod n).

Jak Fesit rovnici ¥ = a (mod p) pro p prvocislo? Mizeme zkouset hod-
noty a pouzivat Eulerovu vétu, ale je také mozné najit a vyuzit generdtor (tzv.
primitivn{ prvek) grupy Z; (viz piiklad).

Pro kvadratickou rovnici v Z,,, p prvocislo mizeme pouzit postup podobny
tomu v R a prevést hledani kofene na hleddani odmocniny z determinantu D
(bude ukédzino). Ne vzdy ovSem takové Cislo existuje (viz kapitola o kvadra-
tickych reziduich priste).

Priklad 1. Najdéte vSechny kofeny polynomu:

1. .’ES +6v le

2. LE21 —-3v Zzg

3. .’E4 —4v Zlg

4. 22 +224+2v Z7

5 202 4+3x+1vZy

Piiklad 2. Najdéte n a polynom stupné 2, ktery ma v Z, aspon tii ruzné
kofeny.

Piiklad 3. Dokazte, ze pro kazdé p prvocislo existuje polynom ¢, stupné aspoi
1, ktery neméd v Z, zadny kofen.

Piiklad 4. Bud p prvoéislo. Kolik existuje:
1. prvki Zg, které lze psit jako n? pro néjaké n € Zy,

2. primitivnich prvku v grupé Z;?



