Cviceni 23. 2. 2012

Vzpomeite si, Ze kazdé nenulové celé ¢islo lze (az na poradi prvocisel jed-
noznacné) psat ve tvaru pi' ... pp*, kde p1,...,py jsou ruznd prvocisla. Zapis
(m,n) znaci nejvétsiho spolecného délitele ¢isel m,n (pro dnesek uvazujeme
m,n € Z\ {0}, tam NSD vzdy existuje a je uréen jednozna¢né az na znaménko).

Plati véta (Bezoutova), ze pro m,n € Z vzdy existuji z,y € Z, ze mx +ny =
(m,n). Pfitom ¢&isla x,y lze najit Euklidovym algoritmem (zhruba: délime se
zbytkem, dokud to jde).

Cyklicka grupa je grupa generovand jednim prvkem. Kazda cyklicka grupa
je isomorfni celym ¢islim nebo Z, pro néjaké n (specidlné je kazdd cyklickd
grupa komutativni).

Priklad 1. Spoctéte pro dané m,n ¢isla x,y, aby mx + ny = (m,n):
1. m=84,n = 33
2. m = 168, 396
3. m=20—1,n=2% -1

Priklad 2. Urcete, kolik existuje v grupé G prvku, které ji generuji:

1. G=%Z
2. G =17
3. G =7
4. G =77, (mnozina {1,...,10} s ndsobenim modulo 11)

5. G = Z,, pro obecné n

Piiklad 3. Spoctéte posledni cifru ¢isla:
1. 2100
2. 9998

Priklad 4. Dokazte, ze pro kazdé n > 2 najdeme mezi n a n! prvocislo.

Priiklad 5. Najdéte vSechna n takova, ze pocet prvocisel v mnoziné
{1+n,24mn,...,10+n}

je maximalni mozny.



Piiklad 6. Dokazte, ze existuje nekoneé¢né mnoho prvocisel tvaru 3k + 2.

Priklad 7 (pro pokrocilé). Dokazte, Ze existuje nekoneéné mnoho n takovych,
ze n|2™ + 1.



