Domaci ukol ¢islo 5

Bud R = (R,®,5,0,-,1) mnozina s operacemi takova, Ze:
1. 01
2. (R,®,6,0) je grupa (nemuzete ale pfedpoklddat, ze je komutativni)
3. (R,-,1) je monoid
4. Pro vSechny a, b, c € R plati distributivni zdkony
(a®b)ec=ac® b
a(b® c) = ab® ac
Dokazte, ze pak je nutné @& komutativni, tedy R je okruh.

Reseni 1 Chceme ukdzat, Ze pro kazdé dva proky r,s € R platir & s = s ® .
Uvazme tedy dva takové pruky (prinesl ndm je nepfitel).

Vigraz (r @ 1)(s @ 1) lze pouzitim distributivniho zdkona vyhodnotit dvéma
zpiisoby. Bud’ jako

rol)(sel)=r(s®l)®1l(sPl)=rs®Drdsd1,
nebo jako
rolsel)=@Fol)sd(rel)l=rs®sdradl,
Tyto dva viyrazy se musi rovnat:
rs@rdosdl=rs®sdrodl

Protoze R je na @ grupa, miZeme na tuto rovnost zapusobit zleva Ors a zprava
o1, abychom dostali
reos=sodr,

coZ jsme ale pravé chiéli.



