Cviceni 24. 11. 2011

Okruh R = (R, 4+, —,0,-,1) je mnozina s operacemi takovd, ze:
1. 0#£1
2. (R,+,—,0) je komutativni grupa
3. (R,-, 1) je monoid
4. Plati distributivni zakony
(a+b)e=ac+ b
a(b+c¢) = ab+ ac
Operace — a konstanty 0 a 1 se v zdpisu okruhu ¢asto vynechévaji. ..
Piiklad 1 Rozhodnéte, zda ndsledujici struktury jsou okruhy:
1. (Z,+,-,0,-,1)
2. (Zpn,+,—,0,-,1) (s operacemi modulo n)

8. Reguldrni matice n x n nad R s operacemi maticového séitdnt, odéitdnt,
ndsobent, nulovou matici a jednotkovou matici.

4. Matice n X n nad R s operacemi maticového séitdni, odéitani, ndsobend,
nulovou matici a jednotkovou matici.

5. {a+iV5b:a,b € Z},+,—,0,-,1)

1
R3,+,—,0,x, | 1 , kde x je vektorové ndsobeni vektori
1

&

Priklad 2 Bud R okruh. Dokazte, Ze 0a = a0 = 0, (—1)a = —a a —(ab) =
(—a)b = a(-Dd).

Priiklad 3 Najdéte okruh, kde existuji prvky a,b takové, Ze a # 0,b #£ 0, ale
ab=0.

Piiklad 4 Bud R okruh, kde a # 0,b # 0 = ab # 0 pro viechny a,b € R.
Dokazte, ze rovnice > = x md v R prdvé dvé reden.



