Ulohy pro kombinované studenty, druha série

Toto je druha série 1loh pro studenty kombinovaného studia, kteii nemohou
chodit na cviceni a psat pisemky. Na zdpocet potfebujete ziskat 60 procent bodu
z domacich ukolu pro bézné studenty a 60 procent bodu ze dvou sérif tloh po
40 bodech (tj. minimalné 48 bodu celkem).

Kazdy ptiklad je za 10 bodu. Snazte se vSe podrobné zduvodiiovat a doka-
zovat (strhdvdm body za mezery v postupu). Muzete pouzivat bez dukazu, jen
s prislugnym odkazem, poznatky z prvickych prednések a ze skript k Algebie
1.

Ulohy muzete odevzdat osobné na cvi¢enich nebo pomoci e-mailu na adresu
alexak@atrey.karlin.mff.cuni.cz. Termin odevzdani: 12. ledna 2011

Piiklad 1 Bud R mnoZina vsech hornich trojuhelnikovych matic 3 x 3 nad
telesem redlngjch cisel s béznymi operacemi maticového scitdni, odéitant a ndsobend.
Rozhodnéte, zda R je:

1. okruh
2. komutationi okruh

3. obor integrity.

Piiklad 2 Bud R obor integrity, kde 0 # 1. Dokazte, Ze pak
1. (a#0,ab=ac)=b=c.

2. Rownice x?

= 1x md prdvé dvé tesent.
Piiklad 3 V okruhu R[z,y] (rediné polynomy v neurcitych x,y) najdéte idedl,
ktery nend hlavni (tj. neni generovany jednim prvkem).

Priklad 4 Bud R okruh. Pro L pravy R-modul znaé¢me Ann(L) = {r € R :
VI € L,lr =0} (této mnoziné se rikd anihildtor). Bud'te M, N pravé R-moduly.
Popiste mnozinu Ann(M x N), zndte-li Ann(M) a Ann(N). Soucin moduli je
definovany v prikladu 2.63 ve skriptech.



