Cviceni 3. 5. 2012

Téleso T je algebraicky uzaviené, pokud k nému nelze pridat zadny novy al-
gebraicky prvek, ¢ili kazdy polynom p € T[z] stupné aspon 1 m4d aspon jeden
koren. Takové téleso se da vyrobit tak, ze ke kazdému polynomu priddvame
koreny, dokud to jde.

Pokud T je téleso, p € T'[x] polynom stupné aspon 1, tak koFenové nadtéleso
K je kazdé téleso T'(a), kde « je koten p. Rozkladové nadtéleso p nad T je kazdé
téleso T'(a, ..., an), ze se p rozkladd v soudin linedrnich ¢lent:

p(x) =alr —ay) - (& — ag).

Véta 1. Polynom f € T|x] stupné asponi 1 ma a7z na T-isomorfismus jediné
rozkladové nadtéleso T < K.

(Co je T-isomorfismus? Télesovy isomorfismus, ktery je identita na T'.)

Piiklad 1. V Qz] najdéte v8echna rozkladového nadtélesa F' danych poly-
nomu, uréete [F: Ql:

1. 22 -1
2. 22 +1
3. 23 -2
4. 23 -3z +5

Piiklad 2. Urcete pocet prvkil rozkladového nadtélesa 2z* + 1 nad Zs.
Piiklad 3. Zkonstruujte konecné téleso o 8 prvcich jako rozsiteni télesa Zo.
Pi#iklad 4. Popiste viechny Q-automorfismy télesa Q(v/2,v/3,v/5).

Piiklad 5. Bud p polynom nad Q, a,...,a, jeho po dvou rizné koieny.
Dokazte, ze kazdy Q-automorfismus Q(aq,...,q,) je permutace na mnoziné
{ala cee 70511}'



