Cviceni 26. 4. 2012

Bud T < K télesa (tteba T'= R, K = C), a € K \ T. Potom znacime T/[a]
okruh vznikly pfiddnim a do T a T'(a) téleso vzniklé pfidanim (,adjukei“) a
do T. Prvek a € K je algebraicky nad T, pokud existuje f € T[z] nenulovy,
ze f(a) = 0, jinak je a transcendentni. Pokud a je algebraicky, tak polynom
mer 7 0 minimélniho stupné, ze m, r(a) = 0, nazyvdme minimaln{ polynom
prvku a nad T.

Pozorovani: K,T[a],T(a) jsou vektorové prostory nad T'. Dimenze K nad T
se znad¢l [K : T] a i1k se ji ,stupen rozsifeni{ K nad T“.

Véta 1. Pokud je a algebraicky nad T, tak T'[a] = T(a) a navic [T(a) : T] je

roven stupni minimalntho polynomu a.

Véta 2 (uzitecnd pro vypocet stupnu). Plat{ [T : L] = [T : K][K : L] pro
L < K <T télesa.

Piiklad 1 (zdkeiny). Jaky je vztah mezi stupném rozsifeni [T'(aq,...,a,) : T
a ¢islem n?

Piiklad 2. Rozhodnéte, zda jsou nésledujici prvky algebraické a najdéte pripadny
minimalni polynom (vse je uvnitt C):

1. 3/4 nad Q
2. v2nad Q
3. mnad Q
4. mnad R
5. i+ 1nad R

Priiklad 3. Spoctéte stupné rozsiteni:

2. [C:R]

3. R:Q

4. [Q(vV2,V3): Q]
5. [Q(m) : Q]



Piiklad 4. Rozhodnéte, zda Q(v/3) je isomorfni Q(v/5). Co R(e2™/2) a R(e*™/3)?

Priklad 5 (cyklotomické téleso). Jaky stupen ma rozsiteni Q vzniklé adjunkei
n-tého primitivniho kofene jednicky exp(2mi/n)?

Piiklad 6. Polynom p(z) = 2% — 92% — 423 + 272 — 362 — 23 m4 kofen o =
/2 + /3. Pomoci stupné rozsifeni télesa Q dokazte, ze p je ireducibilni v Qlxz].



