Pocetni pisemna ¢ast z Matematiky II (C)
pro IES FSV UK
Letni semestr 2019/2020

Priklad 1: Spoctéte hodnost nasledujici matice v zavislosti na parametrech
r,y,z € R:

-3 1 1 -4 y—>5z—-12

9 0 6 9 4—z

7 1 2 7 2 . (8 bodu)
10 =3 13 10 13

3 6 =15 3 —15

Priklad 2: Urcete a nacrtnéte definiéni obor funkce
f(z,y) = arccos (z — cosy),

spoctéte jeji parcidlni derivace podle vSech proménnych vsude, kde existuji,
a napiste rovnici tecné roviny ke grafu funkce f v bodeé [1,0, f(1,0)].

(9 bodu)
Priklad 3: Dokazte, ze rovnice
t 2t 2t t
log—gxg &Y +log—g$+ 89 _ g
urcuje v néjakém okoli bodu [F, 7] implicitné zadanou funkci y = f(z).
Spoctéte f'(§) a f”(%) a napiste rovnici teény ke grafu funkce f v bodé
13 F(D]- (8 bodi)

Piiklad 4: Najdéte supremum a infimum funkce f na mnoziné M a zjistéte,
zda f téchto hodnot na M nabyva, pokud

f(l',y,Z) = %—yZ—QZ,M = {[.I',y,Z] € RS: $2+2y2 S 27 <$—2Z)2+y2 = 5}
(15 bodu)

Priklad 5: Zjistéte, zda nasledujici fada konverguje absolutné, konverguje
neabsolutné nebo diverguje:

g(—l)” - - sin (% - \/n1—+1> (10 bodit)



Vysledky

Priklad 1:
5 pokud x#1az# -2,

pokud x #1az= -2 nebox=1az # -2,

Hodnost je
neboxr=1,z=—-2ay+# 3,
3 pokudx=1,2=-2,y =3.
Priklad 2:
Dy ={[x,y] € R} =1+ cosy <z <1+ cosy} (obrdzek viz nize, hranice

. s s R of _ -1 of _ —siny
je soucasti definicniho oboru). 5= = By fp— a 5 = ———— pokud
z 1—(z—cosy)? Y \/1—(z—cosy)?
—1+4cosy <x <1+ cosy (tj. na vnitiku Dy).
% v hrani¢nich bodech nemd smysl pocitat (Dy neobsahuje vodorovnou
usecku kolem takovych bodu).
g—g mé z vynechanych bodu smysl pocitat jen v bodech [0, kx], k € Z. (V

ostatnich pfipadech D; neobsahuje svislou tsecku kolem piislusného bodu).
2—5(0, k) neexistuje.

Tecnd rovina: z = § — (z — 1).

Priklad 3: f'(3) = —1, f"(5) = —%. Rovnice tetny: y =5 — (z — T) (tj.
y=735—x)

Priklad 4: Minimum —3 v bodech [0, £1, 1], maximum /5 v bodech [z, 0, $_2\/5],
T e <_\/§7 \/§>

Piiklad 5: Rada konverguje neabsolutné. Rada absolutnich hodnot lze
srovnat s fadou ), \/Lﬁ Lze pouzit Leibnizovo kritérium.
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