Pocetni pisemna ¢cast z Matematiky 11 (B)
pro IES FSV UK
Letni semestr 2019/2020

Priklad 1: Spoctéte inverzni matici k matici
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120 24 6 6
120 24 24 24
120 120 120 120

Navod: Uvazte matici B, kterd vznikne z A vyndsobenim prvniho radku

¢islem 1, druhého fadku %, tfettho fadku = a ¢tvrtého radku —i-, nejprve
spoctéte B! a z toho odvodte tvar A" (8 bodu)

A:

29 24 1207

Priklad 2: Urcete a nacrtnéte definiéni obor funkce

f(z,y) = log (¢® — el=T21l)

spoctéte jeji parcidlni derivace podle vSech proménnych vsude, kde existuji,

a napiste rovnici te¢né roviny ke grafu funkce f v bodeé [1, 3, f(1,3)].

(9 bodu)
Priklad 3: Dokazte, ze rovnice
sin(e” — €¥) 4 3sin i cos(x —y) =1
urcuje v néjakém okoli bodu [r, 7| implicitné zadanou funkci y = f(z).
Spoctéte f'(m) a f”(m) a napiSte rovnici teény ke grafu funkce f v bodé
[, f ()] (8 bodi)

Piiklad 4: Najdéte supremum a infimum funkce f na mnoziné M a zjistéte,
zda f téchto hodnot na M nabyva, pokud

f<m7yv Z) = $2+5Z2—|—2y2, M= {[l’, Y, Z] S RSZ (:E_Z)2+y2 = 4,$—7y—2+2 > O}

(15 bodu)

Priklad 5: Zjistéte, zda nasledujici fada konverguje absolutné, konverguje
neabsolutné nebo diverguje:

Z(—l)nsms(m Elz—lﬁ\)/ﬁ ) (10 bodi)



Vysledky

Priklad 1:
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Priklad 2:

D; = {[z,y] € R%|z| + 2Jy| < 3} (obrézek viz nize, je to kosottverec
of _ —elo2lvlseng

bez hranice). 7% = ~S—gmsnr pokud [z,y] € Dy a @ # 0 (tj. vynechd
se prislusnd ¢ést osy y). 9 = =2 25gny pokud [z,y] € Dy ay # 0 (tj.

By 6376|‘"H’2‘y‘
vynechd se piislusnd ¢ast osy z).
33

%(O’y) proy € (—3,%) a %(x,O) pro x € (—3, 3) neexistuje.
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Pifklad 3: f/(7) = 223, f(r) = (%”jﬂlg( ) .
2e™—3
22ﬂ+3 '

Piiklad 4: f neni na M shora omezend (napiiklad body [n + 2,0,n] € M

pron € N a f(n+2,0,n) - +00), supremum ani maximum tedy neex-
istuje. Minimum je % v bodech [—g,O, %] a [270,—%]. Ze jde opravdu o

minimum plyne napiiklad z toho, ze mnozina {[x,y, z] € M: f(x,y,z) < C}
je kompaktni pro kazdé C' > 0.

Rovnice teény: y = 7 + (x —m).

Piiklad 5: Rada konverguje absolutné. Rada absolutnich hodnot lze srovnat
s fadou ), —7.



