IX.2 Hrani¢ni chovani holomorfnich funkci
Véta 10 (o hranié¢nim chovani harmonickych funkci).

(1) Necht f je omezena harmonicka funkce na U(0,1). Pak existuje
praveé jedna f* € L°°(T), pro kterou P[f*] = f.

(2) Necht g € L'(T). Pak pro skoro vSechna t € [0,2n) (vzhledem k
Lebesgueové mite) plati g(e't) = T1_1>r{1 P[g](re').

Dusledek (Fatouova véta).  Necht f je omezend holomorfni funkce
na U(0,1). Pak pro skoro vsechna t € [0,2) existuje limita f*(e) =
lim f(re®). Pak f* € L°°(T), || f*|looc = sup{|f(2)|: 2 € U(0,1)} a pro
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kazdé z € U(0,1) plati
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Dusledek. Necht f je omezena holomorfni funkce na U(0,1) a f* je

jako ve Fatouové vété. Pokud f* = 0 skoro vsude na néjakém oblouku,
pak f =0naU(0,1).

Lemma 11. Necht G C C je omezena jednoduse souvisla oblast a

f je konformni zobrazeni G na U(0,1). Necht ¢ : [0,1] — C je kfivka
splnujici p([0,1)) C G a ¢(1) € OG. Pak existuje limita tlirfl flo(t)) a
S

jeji hodnota lezi na jednotkové kruznici.

Definice. Necht G C C je oteviend mnozina a w € 0G. Rikadme, Ze
(i) bod w je dosazitelny, jestlize existuje k¥ivka ¢ : [0, 1] — C splaujici
©([0,1)) C G ap(1) = w;
(ii) bod w je jednoduchy, jestlize pro kazdou posloupnost bodu z,, € G
spliujici z,, — w existuje kfivka ¢ : [0, 1] — C splhujici ¢([0, 1)) C
G a ¢(1) = w a navic existuje rostouci posloupnost bodu ¢, €
(0,1) spliujici ¢, - 1 a ¢(t,) = 2z, pro vSechna n € N.

Véta 12. Necht G C C je omezena jednoduse souvisla oblast a f je
konformni zobrazeni G na U(0, 1).
(1) Je-li w € OG jednoduchy, pak Ize f spojité rozsirit na G U {w}.
Po rozsiteni plati |f(w)| = 1.
(2) Jsou-li wy, we € OG jednoduché a rizné, pak lze f spojité rozsirit
na G U {wy,ws}. Po rozsiteni plati f(w) # f(w2).

Dusledek. Necht G C C je omezena jednoduse souvisla oblast takova,
ze kazdy bod w € OG je jednoduchy. Pak lze kazdé konformni zobrazeni
G na U(0,1) rozsirit na homeomorfismus G a U (0, 1).




