
IX.2 Hranièní 
hování holomorfní
h funk
í

Vìta 10 (o hranièním 
hování harmoni
ký
h funk
í).

(1) Ne
h» f je omezená harmoni
ká funk
e na U(0, 1). Pak existuje

právì jedna f∗ ∈ L∞
(T), pro kterou P [f∗

℄ = f .

(2) Ne
h» g ∈ L1

(T). Pak pro skoro v¹e
hna t ∈ [0, 2π) (vzhledem k

Lebesgueovì míøe) platí g(eit) = lim

r→1−

P [g℄(reit).

Dùsledek (Fatouova vìta). Ne
h» f je omezená holomorfní funk
e

na U(0, 1). Pak pro skoro v¹e
hna t ∈ [0, 2π) existuje limita f∗
(eit) =

lim

r→1−

f(reit). Pak f∗ ∈ L∞
(T), ‖f∗‖∞ = sup{|f(z)| : z ∈ U(0, 1)} a pro

ka¾dé z ∈ U(0, 1) platí

f(z) =
1

2π

∫
2π

0

f∗
(eit)

eit − z
eit dt.

Dùsledek. Ne
h» f je omezená holomorfní funk
e na U(0, 1) a f∗
je

jako ve Fatouovì vìtì. Pokud f∗
= 0 skoro v¹ude na nìjakém oblouku,

pak f = 0 na U(0, 1).

Lemma 11. Ne
h» G ⊂ C je omezená jednodu¹e souvislá oblast a

f je konformní zobrazení G na U(0, 1). Ne
h» ϕ : [0, 1℄ → C je køivka

splòují
í ϕ([0, 1)) ⊂ G a ϕ(1) ∈ ∂G. Pak existuje limita lim

t→1−

f(ϕ(t)) a

její hodnota le¾í na jednotkové kru¾ni
i.

De�ni
e. Ne
h» G ⊂ C je otevøená mno¾ina a w ∈ ∂G. Øíkáme, ¾e

(i) bod w je dosa¾itelný, jestli¾e existuje køivka ϕ : [0, 1℄ → C splòují
í

ϕ([0, 1)) ⊂ G a ϕ(1) = w;

(ii) bod w je jednodu
hý, jestli¾e pro ka¾dou posloupnost bodù zn ∈ G

splòují
í zn → w existuje køivka ϕ : [0, 1℄ → C splòují
í ϕ([0, 1)) ⊂
G a ϕ(1) = w a naví
 existuje rostou
í posloupnost bodù tn ∈
(0, 1) splòují
í tn → 1 a ϕ(tn) = zn pro v¹e
hna n ∈ N.

Vìta 12. Ne
h» G ⊂ C je omezená jednodu¹e souvislá oblast a f je

konformní zobrazení G na U(0, 1).

(1) Je-li w ∈ ∂G jednodu
hý, pak lze f spojitì roz¹íøit na G ∪ {w}.
Po roz¹íøení platí |f(w)| = 1.

(2) Jsou-li w
1

, w
2

∈ ∂G jednodu
hé a rùzné, pak lze f spojitì roz¹íøit

na G ∪ {w
1

, w
2

}. Po roz¹íøení platí f(w
1

) 6= f(w
2

).

Dùsledek. Ne
h» G ⊂ C je omezená jednodu¹e souvislá oblast taková,

¾e ka¾dý bod w ∈ ∂G je jednodu
hý. Pak lze ka¾dé konformní zobrazení

G na U(0, 1) roz¹íøít na homeomor�smus G a U(0, 1).


