VIII.2 Konformni zobrazeni na C

Definice. Necht G C C je otevieni. Rekneme, 7e zobrazeni f : G — C je
konformni na G, je-li meromorfni a prosté.

Poznamky.

(1) Je-li f konformni na G,a€ GNC a f(a) € C, pak f'(a) # 0.

(2) Je-li f konformni na G, pak ma nejvyse jeden pdl, a ten je nasobnosti 1.

(3) Je-li G C C oteviend, f € H(G) splaujici f/(z) # 0 pro vSechna z € G,
pak f je na G lokalné konformni, tj. konformni v néjakém okoli kazdého
bodu.

(4) Je-li f konformni na G, pak zachovavd uhly v kazdém bodé G: Je-li
a € Ca f(a) € C, pak je zachovdvani thla definovano vyse. V ostatnich
pripadech je definice analogicka, s tim ze:

(a) je-lia e Ca f(a) = o0, pak v(t) = Tl_i)r(r)1+ m;
(b) je-li a = 50 a f(a) € €, pak v(t) = lim A(f(re~*) — f(o<));

(c) je-li a =00 a f(a) = oo, pak pak v(t) = TILIIOIO m-

Véticka 4.  f je konformni na C, pravé kdyz na C plati f(z) = gjig, kde
a,b,c,d € C splnuji ad — bc # 0.

Véticka 5. Je-li f konformni na C, pak Ize konformné rozsitit na C, a ma
tedy tvar z Veéticky 2.

Dusledek. Je-li f: C — C konformni, pak f(z) = az + b pro néjaka a,b € C,
a # 0.

Definice. Zobrazeni tvaru z Véticky 4 se nazyvaji linedrni lomena zobrazeni.

Véta 6 (vlastnosti linedrnich lomenych zobrazeni).

(i) Slozeni dvou linedarnich lomenych zobrazeni je opét linedrni lomené zo-
brazeni. Navic, pokud koeficienty v definici zobrazeni f; jsou a1, by, cq,dy
a koeficienty v definici zobrazeni fs jsou as,bo, co,ds, pak koeficienty v
definici zobrazeni f o fo jsou prvky matice

ai b1 as bz

C1 d1 C2 dz :
(ii) Linedrni lomena zobrazeni s operaci skladani tvori grupu (nekomutativni).
(ili) Grupa linearnich lomenych zobrazeni je generovana zobrazenimi

z—> Xz (kde A >0), z+— z+c¢ (kdece C),

1
z—az (kde |a|=1), zw —.
z

Tedy, kazdé linedrni lomené zobrazeni je slozeni konecné mnoha (nejvyse
Ctyr) zobrazeni uvedeného tvaru.

(iv) Necht f je linedrni lomené zobrazeni a M C C je bud kruznice nebo
primka doplnéna bodem oco. Pak f(M) je také bud kruznice nebo primka
doplnéna bodem oo.



